Ulla Johansson

Fingertal och romerska siffror

Barn anvénder sina fingrar for att se tal och fingrarna kan da ses som tidiga
symboler fortal. Fingertalens utseende dr ndra kopplat till de romerska siffrorna
dar det viktiga talet fem motsvarar alla fingrarna pa en hand. Har beskrivs en
arbetsgang da fingertalen anvands i den tidiga undervisningen.

abstrakta termer som minniskan iri stind att finna uttryck for”. Det

ir vara fingrar vi kan tacka for véra viill utvecklade riknefirdighe-
ter och utan dem skulle taluppfattningen hos minniskan vara rudimentir
(Dantzig, 1930). Filosofen Edmund Husserl uttrycker, i slutet av 1800-talet,
i Philosophie der Arithmetik:

l E nligt 1700-talsekonomen Adam Smith ir siffrorna "ndgra av de mest

De sinnligt férnimbara bilder av mingder, som vara fingrar kan forma,
maste ha trugat sig pd mingder av andra objekt {6r efterbildning av
antal. Och si uppstod "fingertalen”. Den ursprungliga riknemetodens
utveckling genom fingertalen, fullkomnar tillblivelsen av den systema-
tiska riknemetoden. Den viig vi slog in p4 var en nédvindig konsekvens
av fingertalens vidareutveckling.

Husserl, 1898

Det finns flera anledningar till att just fingrarna — inte stenar eller pinnar —
"trugade sig pd andra objekt for efterbildning av antal”:

+ fingrarna finns alltid till hands
+ fingrarna kan grupperas med hjilp av hinderna

4 ienogrupperad samling objekt kan vi knappast uppfatta fler in tre,
utan att rikna eller gruppera dem, men hiindernas gruppering av
fingrarna gor att vi kan uppfatta fler:

S: hela handen

4: hela handen minus ett

6,7 och 8: hela handen plus ett, tva eller tre
9: bida hinderna minus ett

10: bida hinderna

+ fingertalen liter oss bade se och kiinna antal.

Att arbeta med fingertal

Den svenska specialliraren och forskaren Dagmar Neuman har arbetat
mycket med fingertal. Hon beskrev redan p4 1980-talet hur eleverna spon-
tant beriittade for henne hur de anviinde sina fingrar med en hel hand som
ett tydligt femtal for att tydligt se tal och berikningar. Ibland uppfattas fing-
ertalen som ett slags laborativt material, men de bor snarare ses som tidiga
symboler for tal. Barn anviinder fingertal for att kunna se antal som doljer sig
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bakom abstrakta rikneord de méter och for att se det exakta antalet i delar
och helhet nir de adderar och subtraherar.

I f6ljande text beskrivs en arbetsging baserad pa dessa erfarenheter diir
eleverna undan for undan far bekanta sig med ett gemensamt sitt att visa
fingertal baserade pi handens femtal. Eleverna kan ocksa uppticka och se
den tydliga kopplingen mellan addition och subtraktion. Att medvetet arbeta
med fingertal pa detta sitt kan hjilpa elever att fi en tydlig struktur for att
anvinda fingrarna pa ett utvecklingsbart sitt istillet for att i skymundan
anvinda fingrarna pa siitt som inte dr utvecklingsbara.

Fingertalens utseende

Tidigt i minniskans historia avbildades abstrakta rikneord pa samma sitt
som romerska siffror och eleverna gér detsamma utifrin nigra grundforut-
sittningar. Fingertalen ska forma en talrad

4+ som ir lisbar i lisriktningen: vinster - hoger
4 med varje fingertal pa ritt plats i ordningsfoljden.
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Kopplingen mellan fingertal och romerska siffror.

For att det ska vara mojligt att diskutera och jimfora sina fingertal 4r det
viktigt att alla elevers fingertal ser likadana ut och att de héller hiinderna pa
samma siitt. Det gar littast niir de ligger hinderna pa bordet med handfla-
tan ned. Vinster hands lillfinger dr da I, lillfinger och ringfinger II och niir
langfingret liggs till ir det ITT, trots att barn aldrig brukar visa lillfingret for L.
Hinderna utom hoger lillfinger dr nio, iven om barn brukar foredra att vika
in tummen. Fingertalen representerar nu de siffror som ska anviindas och
dirfor méste alla visa dem pa samma siitt — som romerska siffror.

[ det romerskasifferuttrycket for fem, det vill siga V, avbildar det viinstra
strecket de fyra fingrarna och den hégra tummen:

II1I A\

g

Det romerska sifferutirycket fem.




Numera skriver vi ofta IV, handen minus ett finger, i stillet for IT11, det vill
sigafyrafingrar, men det ursprungliga sittet finns fortfarande kvar pi exem-
pelvis urtavlor och hiir visar och skriver eleverna IIII. P4 motsvarande sitt
skrivs numera ofta nio som IX, bida hiinderna minus ett finger, i stillet for
VIIII, det vill siga handen plus fyra fingrar. Eleverna visar och skriver dock
péd det gamlasittet.

74
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Det romerska sifferutirycket nio.

Tecknet X avbildar de bdda hinderna diir en hand ir riittvind och en upp
ochned, det vill sigafem (V) uppét och fem (V) nedit. Detiir svartatt hilla
hinderna at olika hall sa istillet gor eleverna X genom att korsa tummarna.

Det romerska sifferuttrycket tio.

Att beskriva handelser med hjalp av fingertal

Nir eleverna vet grunderna for hur fingertalen visas fortsitter liraren arbe-
tet med berittelser om mitning av olika slag. Ordet enhet och likhetsteck-
net (=) infors.

En flicka hade fatt fler enheter av ett sidentyg an sin kamrat. For att
det skulle bli rattvist maste kamraten fa en enhet till.

Plustecknet borjar anvindas i elevernas sagoskrivbocker:
= +

Eleverna ska beskriva héindelsen, inte 16sa problemet. De kan till exempel
skriva: I =T+ IIL

Betydligt senare méter eleverna skriftligt presenterade problem, till exempel:
______ +II=VIII

Eleverna borjar dd med att tillsammans ge forslag pd vad liraren kan ha berit-
tat. Forslagen handlar alltid om att ndgot fattas. Direfter fir de uppmaningen
att visa hur manga enheter som fattas med hjilp av romerskassiffror. De for-
sta skriftligt presenterade problemen ir alltsi &ppna utsagor skrivna med
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ett plustecken (+), trots att de dr subtraktionsproblem. Uppgiften ovan kan
16sas genom att subtrahera II frin VIIL

Elever subtraherar i madnga ssmmanhang utan att vara medvetna om det
och utan att ha métt minustecknet i undervisningen. Nir tecknetinfors far
det till att borja med betydelsen ”ta bort”. Senare uppticker elever att sub-
traktionsproblem gir att [6sa pa samma sitt som additionsproblem. Ibland
utropar ndgon littad: "Men de’ hir e’ lika litt som plus ju!”. De vet inte att
subtraktion kan tecknas med bade plus och minus. Nu ir det dags att intro-
ducera addition och liraren berittar:

Idag fick mitt kaninpar sju ungar. Hur médnga kaniner har jag nu?

Eleverna ska tillsammans lista ut hur de ska skriva det liraren har berittat.
Efter diskussion skriverde: 2+ 7 =_.

Nu uppstar ett problem. Det finns ingenting som berittar om talet som
helhet. Subtraktion ir att dela upp en kiind helhet. Addition ir att sitta sam-
man kinda delar till en frin borjan okiind helhet. For att 16sa 2 + 7 forsoker en
delelever att ligga upp forst tva och sedan sju fingrar, men det iir svart. Andra
skriver I VII, men det siger dem inte sd mycket. Nagra ligger spontant forst
upp sju fingrar och sedan tva. Sd smianingom kommer nigon elev pa att de
inte kan skriva IT1fore V och flyttar ITsa det star VIIIL. D4 4r problemet lost.

Islutet av varje lektion diskuteras Vad har vi ldrt oss idag? Samtalen kan
sammanfattas si hir:

4 Den storsta delen maste alltid komma forst i ett uppdelat fingertal som
ir storre in fem eftersom den hor ihop med handen.

4 Den storsta delen maste alltid komma forst i ett uppdelat tal som dr
storre dn fem och ir skrivet med romerska siffror da den hor ihop med
tecknet V.

4 Tecknet V delas bara pa ett stille, det vill siga mellan det viinstra och
hogra strecket i V-tecknet, vilket motsvarar att handen delas mellan
de fyra fingrarna och tummen. Dirfor blir slutsatsen att borja med det
storsta talet i uppgifter med plus, dir ett okint tal ska skapas av de tva
tal som finns i uppgiften.

Den ytterstaforutsittningen for att utfora huvudrikning dr att direkt kunna
alla sitt att dela upp de tio forsta talen i tva delar:

Tva Tre Fyra Fem Sex  Sju Atta Nio  Tio
112 2113 314 4015 shie  el1l7 71118  8[119 91110
21214 3125 4216 51217 61218 71219 8I2[10
3136 4[3[7 5318 61319 7I3[10
414/8 54|19  6l4(10
5510

De tio bastalens 25 del-helhetsmonster.
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Fingertal och romerska siffror gor alla bastalens kombinationer synliga::

5|6 6l1l7  7|1l8  slil9 91|10
VI VI | Vil Vil | VIl |

4216  5[2[7  el218  7|2l9  s|2]10
) VA VI VI VIILII

41317 s|318  6l3]9 73|10
VATl VI I VILII

4|4|8  sl4l9  6]4]|10
VIl VIl

5/5/10
VV

Bastalens kombinationer med fingertal och romerska siffror.

Figuren visar att det i princip gir att se alla bastalens kombinationer i fing-
ertalen. Ibland flyttar elever, utan att de tinker pa det, den rérliga tummen
fran den forsta handen till den andra, till exempel i kombinationerna 4|26,
4|3]7 och 4[4|8. Enda fallet dir de fyra fingrarna maste delas upp ir 3|3]6.
Eleverna lir sig att se och kombinera talen utan att riikkna varje finger.
Envanlig ging fran fingertal till att uppfatta talen 1-10 abstrakt dr att elever

ligger upp ett ungefirligt antal oriiknade fingrar
. ligger upp hela handen och riknar sig fram till fingertal storre in fem
kinner igen fingertalen och ligger upp dem utan att rikna

AW

"tinker med sina hinder”
5. "baravet”.

Elever som anviinder fingertal eller romerska siffror for att se bastalens kom-
binationer uppticker tva viktiga begrepp: additionens kommutativa egen-
skap (7 + 2 =2 +7) och sambandet mellan addition och subtraktion (om 2 +
74r9, miste 9 — 7 vara 2). Tabelltrining av talfakta utan hinsyn till samband
mellan tal ger inte elever mojlighet att uppticka dessa begrepp. Till exem-
pelatt 2 + 3=50ch 3 + 2 = 5 triinas var for sig, eller att additionstabellen ir
totalt skild frdn subtraktionstabellen. For elever som kan kombinationerna
och forstar tiobas- och positionssystem ir addition och subtraktion i hogre
talomrideni princip enbart generalisering av riknesitten inom omradet 1-10.
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Matematiksvarigheter

Aldre elever i matematiksvarigheter anvinder fingrarna pa ett annat sitt in
nybérjare. De formar dem for att se resultatet av dubbelrikning.

Ett exempel: 3 + 7= B 3 4 lfinger, 5 Zfingxar, 6 3fingrar, 7 4fingxar, 8 Sfingxar, 9 Gfingrar’ 107fingrar'

Nir de ser att fingrarna kommit till sju vet de att de har riknat upp sju ord,
och att det sist uppriiknade ordet, tio, ir det riitta svaret. Ett ganska vanligt
problem ir att elever som gor pa detta sitt dr att de ir osikra pa var de ska
borja eller vilka tal som ska riknas med. I exemplet borjar en del med ett
finger redan d& de tinker och startar med tre.

I dubbelrikning formar eleverna ett slags fingertal av de riikneord de rik-
nar upp for den adderade eller subtraherade termen. Dessa fingertal beriit-
tar baraom en av talets delar, aldrig om hela talet. Naturligtvis blir det ocksa
ett vildigt otympligt sitt att rikna pa niir det kommer till hogre talomraden
eller tal i brak- eller decimalform. Anvinds fingrarna pa detta sitt leder det
alltsd littin i en atervindsgrind dir inga forestillningar av tal, inga aritme-
tiska begrepp och ingen huvudrikning kan utvecklas.

DYSKALKYLINS GATA

och den tidiga aritmetikens

dikotomi

Varfor uppvisar en del barn s stora svérig-
heterimatematik?Denna friga har giickat
larare i alla tider och sysselsatt Dagmar
Neumani ttadecennier. Ar dyskalkylien
egenskap hos barnet eller ir det ett resultat
av missriktad undervisning?

I boken redogor hon for sina erfarenhe-
ter och funderingar, stiller vetenskapliga
modeller mot varandra och argumenterar
for ett paradigmskifte — frin en riknemo-
dell till en tankemodell.




