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Undersok och finn den
optimala I6sningen

Matematik handlar om att hitta system och strukturer,
kanske i ndgot som kan tyckas onyttigt och lite nordigt,
men som 4dnd4 visar sig vara intressant och utmanande.

En klass fick undersoka den inboérdes placeringen av
olika linjeri godtyckliga trianglar, det vill siga rita hojder,
medianer och mittpunktsnormaler.

Det var mojligen kiint av eleverna att i de tre fallen skiir
linjer av samma slag (eller deras forlingning) varandra i
samma punkt innanfor eller utanfor triangeln. Det skulle
litt kunna visas pa en exakt teckning.

Nir eleverna hade blivit bekanta med att rita de tre
sorternas linjer noggrant kunde de inse att det i fortsitt-
ningen inte var nodvindigt att rita till exempel alla tre
medianerna for att markera punkten M, utan de kunde
ndjasigmed tvd medianer. De kunde da gd vidare till sjilva
undersdkningen.

Undersokning av trianglar

Eleverna skulle rita en godtycklig (helst stor) triangel och
sd langt det var méjligt undvika att triangeln for mycket
liknade enritvinklig, likbent eller liksidig triangel. Detta
var inget krav, men det skulle underlitta undersdkningen.

4+ Rita triangelns medianer.

Deras gemensamma skirningspunkt kallas M.
4 Rita triangelns mittpunktsnormaler.

Deras gemensamma skirningspunkt kallas N.

+ Rita triangelns hojder.
Deras gemensamma skirningspunkt kallas H.

[ alla trianglar finns det tvé olika kopplingar mellan punk-
terna M, N och H. Hitta dessa samband.
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Resultat

Det ir naturligt att anvinda ett geometriprogram som Geogebra for under-
sokningen da det ir litt att indra formen pa triangeln och pa s sitt fa enidé
om samband mellan M, N och H.

Detvisarsigatt punkterna M, N och Halltid ligger pd en riit linje. Dessutom
giller det att avstinden fran H till M ir dubbelt si stor som avstinden mel-
lan M och N.
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Euler-linje

Det hir handlar inte om ett faktiskt matema-
tiskt bevis, utan om att gora ett samband mer
troligt. Linjen HMN kallas fér en Euler-linje
efter den schweizisk-tyske matematikern
Leonhard Euler, som bevisade sambandet
mellan punkterna. Hur han bevisade det ir
dock inte kint.

Svend Hessing

Leonhard Euler (1707-1783)

Denna text har tidigare varit publicerad i Matematik 2021:2 som ar Namnarens
danska motsvarighet.
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