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Arbeta vidare med Ecolier

Matematiskt arbete handlar i stor utstrickning om resonemang. Elever behover f4 resonera
om bide matematikinnehallet och strategier for att utveckla sin matematiska kompetens.
Lit dem ocksa fd argumentera for sina 16sningar och sina val av metoder.

Ett sitt att arbeta vidare kan vara att eleverna i mindre grupper resonerar sig fram till en
gemensam l6sning. Diskutera gruppernas l6sningar i klassen och jamfor idéer och angrepps-
sitt. Lit ocksa eleverna fa bedoma kamraters losningar: Har de tagit hinsyn till alla forut-
sittningar? Ar de tydliga? Ar resonemanget korrekt? Fungerar losningsmetoden pa andra,
liknande problem? Diskutera vilken information i problemet som ir nddvindig och vad som
kan dndras utan att problemet férindras. Manga elever kanske ocksé klarar sig utan de olika
svarsalternativen.

Att analysera och diskutera varandras 1dsningar 4r bra, men det kriver forsts att man arbetar
langsiktigt sd att eleverna vinjer sig vid att bide ge kritik pa ett konstruktivt sitt och att ta
emot kritik. Om de redan fran borjan far uppleva att det ir en del av undervisningen kan det
bli en naturlig och uppskattad form av arbete med problem.

Négra fragor att dterkomma till nir problemet ir [6st:

— Kontrollera att 16sningen verkligen svarar pa frigan. Ar det ett rimligt svar?
Hur vet vi det? PAminner problemet om nigot annat problem vi [ost tidigare?

— Vilka kunskaper hade vi nytta av nir vi loste problemet?
— Vilka nya frigor kan problemet vicka?
— Lirde vi oss ndgot nytt av problemet?

Att arbeta vidare med problemen kan innebira att man noggrant gar igenom lésningsstra-
tegier och repeterar eller tar upp teori kring anvinda begrepp. Hir finns manga tillfillen att
utveckla olika matematiska formégor. I efterarbetet kan det dven vara limpligt att himta in
snarlika problem fran de andra tivlingsnivierna detta ar och fran tidigare rs Kinguru-
tilingar. Alla tidigare tivlingsproblem finns att himta pa Kingurusidan pa nitet,
ncm.gu.se/kanguru

Nedan ger vi forslag pa hur man kan arbeta vidare med problem i Ecolier 2024, efter
tivlingen. Vi ger dven exempel pa hur fragestillningarna och forutsittningarna i uppgifterna
kan varieras.
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1.40 rutor

Se till att alla forstar termerna rad och kolumn.
Variera antalet farglagda kolumner och lit eleverna uppticka att bilden illustrerar
multiplikation.
Gor en koppling till distributiva lagen: 2:5+6-5=(2+6)-5
och till den kommutativa lagen: 5-8=8-5

2. Pilar i rutor
Lit eleverna beskriva med ord hur Joe ska hoppa, med hjilp av begreppen viinster och
hoger, uppét och nerat.

Flytta er sedan in i rutorna och tink att det dr ni som ska folja pilarna. Hur ska ni da
beskriva vigen? De forsta tre pilarna at hoger blir da tre hopp framat. Detta kan vara
en utmaning for barnen sa rita giirna upp en ruta pé skolgirden och genomfor det
konkret.

Gor egna rutor och variera pilarna i rutorna, bide riktning och antal.

Kanske har nagon latit Joe starta utanfor och tolkat bilden s att han ska hoppa éver
de tre forsta rutorna. Spelar det nagon roll for [6sningen?

Tidigare problem: Ecolier 2022:1, 2013:7, 2011:3, Milou 2022:11, 2014:5 ; Benjamin 2007:6

3. Leksakshyllan
Problemet handlar om hur talet 7 kan delas upp. Lt eleverna undersoka alla mojligheter att
uttrycka 7 med addition.

Vilka méjligheter finns om vi accepterar alla riknesitt?
Gor likadant med andra tal.

Hur forindras [6sningen om Lina kan handla flera likadana féremal? Om hon kan
kopa fler eller firre foremal?

Tidigare problem: Ecolier 2020:17; 2019:15, 2017:21, 2015:5; 2014:16, Benjamin 2018:17

4. Delad kvadrat

Undersok alternativen konkret, klipp ur och ligg bitarna dver varandra.

— Finns det andra sitt att dela kvadraten i tva identiska bitar?

— Hur stor ir hela kvadraten? Hur stor dr da varje bit?
Titta pa alternativ B, vad ir det som ir speciellt med den?

— Hur kan vi dela kvadraten i tva lika stora bitar, om de inte behéver ha samma form?

G4 sen vidare till problem 6.
Liknande problem: Ecolier 2023:4, Benjamin 2023:2
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6. Vilken bit ar storst?
Diskutera begreppet area.

— Vilken enhet miter vi med hir?
— Vilka andra enheter kinner ni till for area?

Tidigare problem: Benjamin 2023:12

7. Klossbygge
Bygg upp konstruktionen och kontrollera att losningen stimmer.
Lit eleverna beskriva konstruktionen med ord.
Arbetaipar. Den ena gor ett bygge utan att visa den andre och beskriver sedan med
ord sd att kamraten med hjilp av instruktionerna far forsoka bygga ett likadant.

Tidigare problem: Klossproblem av olika slag finns nistan alltid med i flera klasser, s det finns
en stor mingd gamla problem av olika svarighet.

8. Fotboll i ring
Hir handlar det om addition med 3, men med 11 som hogsta tal, det vill siga vi arbetar i
modulo 11.

Visa eleverna och jaimfér med hur vi riknar med klockan (som dr modulo 12 eller 24).
Tva timmar efter klockan 11 dr klockan 1, det vill siga 11+ 2 =11
Gor fler exempel med klockan, bide med 12 och 24.

Tidigare problem: Ecolier E2023:16, 2015:4, Benjamin 2023:9

9. Bilden pa vaggen
Undersok bilden gemensamt.
— Hur manga plattor har hela viggen? Hur kan vi enkelt berikna det?
— Hur manga rutor finns bakom bilden? Det finns olika sitt att komma fram till det,
vilka?
— Hur ser det dolda omrédet bakom bilden ut?

Jimfor olika sitt att resonera fram till problemets 16sning. Diskutera vad som ir lika.

Vilka forutsittningar dr avgorande for 16sningen? Hur skulle 16sningen édndras om
bilden bara hade tickt 5 rader?

Vilken area har viggen? Bilden?

Bestim olika matt pa de kvadratiska plattorna och lat eleverna bestimma arean av
bilden och viggen.

Tidigare problem: Ecolier 2022:13; 2012:3
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10. Maja raknar
Problemet kan uppfattas som enkelt, men berdr positionssystemet och talraden sa det ir
viktigt att forsta.

Gaigenom losningen gemensamt. Gor eleverna uppmirksamma pé att det endast ir
entalssiffran som indras hir.
... Gorfler liknande problem och variera vilka siffror som suddas bort. Still frigor av
foljande slag:
— Hur ska vi vilja tal om vi vill att tiotalssiffran ska indras?
— Hundratalssiffran?

— Tusentalssiffran?

11. Talet i mittcirkeln

[ facit finns en generell [6sning pa detta problem. Har nigon elev tinkt sa?

Ett annat resonemang:
Det tal som stdr i mittencirkeln maste vara sidant att de dvriga fyra gir att sitta samman
i tvd par som vardera ger samma summa.
Det kan goras pa tva sitt: 4+ 2 och 5+1ir bada 6 (da blir sexan kvar) och 5+2 och 6 +1
ir bada 7 (da blir fyran kvar).
Sen ska denna summa adderas med det femte talet och ge 11. D4 har vi bara en méjlighet,
7+4=1]1 eftersom 6+6=12

Tidigare problem: Ecolier 2018:23

12. Fruktskalen
G4 igenom losningen gemensamt. Bide den stegvisa och att Bill ir den enda som tycker om
dpple (och dirfor far det). Uppmirksamma eleverna pé betydelsen av informationen att alla
far en frukt de tycker om och att ingen far sasmma frukt som nigon annan.

Ett motsvarande problem finns ocksé pa Cadet i ar.

Tidigare problem: Ecolier 2022:11, Benjamin 2020:21

13. Saknade siffror

Lit eleverna hitta alla tal som kan st pé lapparna.
Variera summan och lat eleverna finna de saknade siffrorna.

Tidigare problem: Benjamin 2019:12

14. Adas torn

Genomfor losningen konkret.

Diskutera gemensamt hur den tredje brickan kan bli den andra. Jimfér med hur
man (féorhoppningsvis) kommer lingre fram i en ko.
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Tidigare problem: Ecolier 2022:9

15. Sju kort i fyra ringar
G4 noga igenom hur bilden ska tolkas.

Los problemet tillsammans genom att resonera. Se pa varje cirkel och kontrollera att
summan dr 10.

Uppmirksamma eleverna pa likheten med problem 11 och lat dem prova att losa
detta med samma typ av generellt resonemang.

Litelevernaundersoka om det gar att ligga korten pd andrasitt och inda ha kvar 10
som summa i alla cirklar.

Lit eleverna undersoka vad som hinder om vi har tvd éverlappande cirklar och tre
kort med olika tal och sedan argumentera for varfor problemet da inte gar att 16sa.

Konstruera liknande cirkelkedjor, variera antalet cirklar och kort, och #ndra tal pa korten
och summan.

16. Pingvinernas fiskar
Hur manga fiskar har de fatt tillsammans?
Vilka andra mojliga fordelningar hade varit mojliga efter 6 dagar?

Undersok dvenandraantal fingstdagar och ocksiandrafordelningar mellan fiskarna.
Lit eleverna uppticka att hur vi in férdelar kommer summan att vara en multipel av 9.

[ facit finns ocksa forslag pa en annan [6sningsmetod:
Vi kan ocksa borja med att ta reda pa hur manga dagar det ir.
Det maste vara fler in 5, eftersom 5-5=25 och firre in 7, eftersom 7-4 = 28.
Diskutera det sittet att resonera med eleverna. Hade nigon tinkt sa?

Liknande problem: P arets Cadet ir problem nr 14 ett liknande problem.
Ecolier 2023:15, Benjamin 2019:13

17. Lukas larv
G4 igenom hur man systematiskt kan undersoka problemet. Uppmirksamma barnen pa att
bitarna har olika form och att dirfor passar inte alla i varandra:

— Vilka bitar kan sitta efter huvudet?

— Vilka bitar kan sitta nirmast fore bakdelen?

— Hur kan de tre mittbitarna kombineras?
Diskutera er sedan fram till alla mojligheter med 1 mittbit, alla méjligheter med 2 mittbitar
och alla mojligheter med 3 mittbitar.

Anteckna allteftersom sd att strukturen blir tydlig. Rita giirna upp ett triddiagram.

Hur hade lésningen indrats om alla mittbitarna hade samma form som den tredje
biten, biten med korsbiren?
P4 Benjamin i &r dr problem 23 ett motsvarande men nigot svirare problem. Anviind girna
det och lat eleverna anvinda den strategi ni arbetat med hir.

Tidigare problem: Ecolier 2023:10, 2023:20, Benjamin 2021:5

Nationellt centrum fér matematikutbildning



Kangurutavlingen 2024 — Arbeta vidare med Ecolier

18. Golvplattor
Problemet kan anvindas bide for att undersoka olika relationer mellan tal och for att disku-
tera egenskaper hos geometriska former.

— Hur vet vi att alla sidor pa kvadraten ér lika langa?

— Vilka egenskaper har en rektangel?

— Vilka egenskaper har en kvadrat?

— Varfor ir en kvadrat ocksa en rektangel?

Det star inte uttryckligen att den gra biten ir en rektangel, men hur kan vi inda sluta oss till
det?

Vad hinder med kvadratens métt om vi gor den gra rektangeln 1 cm lingre eller 1ecm
bredare?

Lit eleverna dindra métten pé den gré biten. Kan den ha vilka matt som helst?

19. Klossar pa vag

Problemet kan l6sas pa flera siitt, tva ldsningar finns i facit. Ett tredje sitt att 16sa problemet:
Om vi jimfor den forsta och den andra vagen se vi att rektangeln viger 100 g mer in
triangeln. Det betyder att triangeln viiger 70 g och rektangeln viger 170 g. Da far vi fram
vikten pa cirkeln, 30 g.

Lt eleverna losa problemet och se hur manga olika metoder som klassen kommer
pa. Komplettera eventuellt med egna. Jimfor sedan metoderna och diskutera for-
och nackdelar.

Liknande problem har funnits i Kingurun manga ganger, i olika svarighetsgrad.
Arbeta med flera av dem och se vilken 16sningsmetod som fungerar pd dem. Finns
det ndgon metod som verkar vara mer anvindbar?

Tidigare problem: Ecolier 2023:12, 2019:12, 2018:20, Benjamin 2020:20, 2019:20

20. Olikfargade vastar och ryggsackar
Genomfor losningen konkret.
— Hur manga barn har gul viist? Gron viist?
— Hur manga har rod ryggsick?
Ytterligare ett siitt att resonera ir att det sokta talet ska vara jimnt (varannat barn
har gul vist) och delbart med tre (vart tredje barn har en orange ryggsick). Det

forsta talet i talraden som uppfyller dessa krav ir 6. 6 ginger nigot ska bli 60, alltsa
6n = 60, det sokta talet ir 10.
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Gor ett exempel med tva firger pa ryggsick men samma firg pa visten, med tre firger pa
visten och samma firg pa ryggsick et cetera.

Om vi dndrar problemet och siger att 30 barn har gul reflexvist och 30 barn har
gron reflexviist och 20 av dem har réd ryggsick, 20 har brun ryggsick och 20 har
brun ryggsick, blir det sikert da ocksé 10 barn som har gul viist och orange ryggsick?

Diskutera betydelsen av hur férdelningen ir spridd.
Tidigare problem: Ecolier 2018:16

21. Dolda siffror

Resonera gemensamt fram losningen:

— Kvadraten maste vara 1. Hur vet vi det?
— Cirkeln méste vara ett jimnt tal. Hur vet vi det?
— Triangeln maste vara ett udda tal. Hur vet vi det?
— Triangeln maste vara storre dn 5. Hur vet vi det?
Ett annat resonemang;
Rad 1: Bakom triangeln kan det hogsta talet vara 9, sd summan kan inte vara storre in 18.
Bakom kvadraten stir det alltsa 1.
Bakom cirkeln stir summan av tvd trianglar minus 10.
Rad 2: Ligg till en triangel till "2 trianglar minus 10” s far vi 3 trianglar minus 10.
Det dr samma viirde som bakom kvadraten, det vill siga 11.

Alltsa ir 3 trianglar lika med 21, och bakom triangel star 7.
Dafirvi7+7=170ch4+7=11.S47-4-1=28

Den hiir typen av problem finns ofta i Kingurun. Anvind nagra tidigare och gor resone-
manget tydligt. Lit ocksa eleverna konstruera egna, det hjilper dem att uppticka egen-
skaper hos talen och forstd hur berikningar paverkar.

Tidigare problem: Ecolier 2022:24, 2015: 3; Benjamin 2023:10

22. Bikupan

Gar igenom problemet gemensamt. Hur ska det tolkas?

— Vad betyder talen i rutorna?
Betrakta en cell i taget, vad innebir det att talet hir ir till exempel 2?

— Vilken strategi ska vi vilja? Var i bilden kan det vara klokt att borja?
Tidigare problem: Ecolier 2017:22
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23. En kub med réda och vita klossar
Ser alla hur kuben ir konstruerad? Bygg konkret en kub av atta sméikuber s3 att alla ser hur
den stora kuben ir konstruerad.
G4 igenom bilden av den stora kuben och diskutera hur varje liten kub kan se ut.
Eftersom vi ir ute efter att finna minsta mojliga antal s kan vi vilja hur tre av bitarna
ska se ut — vilka tre ir det som vi inte vet sikert? Hur ska vi géra dem?

Tidigare problem: Ecolier 2021:1, 2015: 11; Benjamin 2021:1

24. Kakfatet
Detta ir ett svirt och komplext problem; det ir manga saker att beakta. G4 giirna igenom
losningen med hjilp av urklippta papperskakor. Lat eleverna prova sig fram och se vad som
ir mojligt.
Losningen ligger i att komma fram till vilken ordning pojkarna ska g i for att fordel-
ningen ska bli riktig, det vill siga den som gir forst méste ta 3, 6 eller 7 kakor.
— Kan Olle ha varit férst? Varfor inte?

— Om Lasse ir forst och tar alla vita kakor, tar han 7. Vad dterstar da? Vem skulle
kunna fa 6 eller 3 hjirtan (som Olle skulle f3) eller 6 eller 3 stora kakor (som Bosse
skulle f3)?

S4, Bosse maste vara forst.
— Vem kommer sen, och varfor?

Tidigare problem: Ecolier 2022:17
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