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Arbeta vidare med Milou A
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Vi hoppas att problemen i Milou blev en spinnande och positiv upplevelse for bade elever och lirare.
Nir ni nu diskuterar 16sningarna kan ni ocksa kontrollera dem genom att prova laborativt. Diskutera
ocksé hur problem skulle kunna formuleras for att andra 1dsningar skulle stimma. For att variera pro-
blemen kan forutsittningar, tex ingdende tal, indras.

Hir ger vi nigra kommentarer och forslag pa hur ni kan arbeta vidare. Vi ger ocksé nagra lisforslag
dels i direkt anslutning till férlagen och dels avslutningsvis under rubriken Litteratur. Sikert har du
ocksa egna idéer kring hur problemen kan bearbetas och utvecklas. Dela girna med dig av dem, skriv
till kanguru@ncm.gu.se

[ &rets Ecolier finns det sen ytterligare problem som ni kan arbeta med i par, i grupp och tillsam-
mans. Om du inte redan har tillging till det materialet har kanske nigon kollega pa skolan det. Det
kommer annars att publiceras pi Kdngurusidan, ncm.gu.se/kanguru i sommar. Dir finns redan nu alla
tidigare problem, frin alla tivlingsklasser, tillgingliga. Ménga av dessa gir att anvinda iven med yngre
elever. Vi ger hinvisningar till nigra avdem under rubriken Tidigare problem.

Ovningsproblemet:
lvar ritar tre olika figurer, hela tiden i samma ordning. (paron)

Arbete med monster kan ske med hjilp av rorelselekar, sagor, singer, laborativt material, bilder och

symboler.

— Lis sagor och sjung singer som innehéller upprepade strofer tex sagan om "Pannkakan” och visan
"Per Olssons bonnagird”. Samtala med barnen om hur monster hjilper oss att vara uppmirksamma
och att minnas.

— Kopiera och klipp ut bilderna i uppgiften eller anvind andra bilder och konkreta foremél och lat
barnen skapa, avbilda och beskriva olika ménster.

— Ligg monster med olikfirgade plastfigurer och it barnen fortsitta monstret.

— Skapa monster och lit plastfigurerna representeras av tecknade symboler tex:

groda = . nalle = , dpple =

"Vilket monster har jag gjort? Vad ska komma sedan?”

OOV

— Arbeta med talmonster. Hur fortsitter talserierna 2,4,6,8 ...; 1, 3,5,7 .., 400, 200,100, 50 ... ?

Tidigare problem: 2002: E13; 2003: E 3; 2004: E 6; 2005: E 14; 2006: E1 0ch 2008: E11.

Att ldsa
Smd barns matematik, s 117128, 143-168.
Hur mdnga prickar har en gepard? s 62—68.
Niamnaren 1996(2): Monster.
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1:Vilken geometrisk figur finns inte bland tavelramarna? (triangel) \
Det hir handlar om att kiinna igen och jimfora geometriska former nir det finns bilder som distrahe-
rar. Man méste ocksa tinka sig att vissa figurer vrids. Det visentliga ir hur informationen bearbetas i
huvudet, inte svaret i sig. Det enklaste siittet att kontrollera losningen ir att klippa ut formerna och

prova genom att ligga dem pa varandra. Lit barnen benimna de olika formerna och beskriva deras
egenskaper.

2:Vilken pusselbit blir éver? (hunden)

Aven hir kan man klippa ut pusselbitarna for att se vilka som passar ihop. Det ir intressant att ta reda
pé hur barnen kommer fram till sina l6sningar. Tittar de enbart pé bilderna av djuren eller uppmirk-
sammas de geometriska formernas egenskaper? Kattbilden bestir exempelvis av en kvadrat som ir
delad i tva trianglar. Hur kan man pa formen se att bilden pd hunden blir éver? Hur skulle den pussel-
bit som skulle passa ihop med hundbiten se ut?

— Lét barnen leta efter tva- och tredimensionella former i omgivningen och hemma (tex grytlapp,
fotboll, toarulle, reflex) och lit dem beritta om foremalen.

— Gruppera foremalen efter geometriska egenskaper. Kan de sorteras pa fler sitt? Hur gér man om
ett foremal tillhor fler in en grupp?

— Lt barnen beskriva formerna och rita av dem i olika positioner. Vilka egenskaper har en romb?

— Undersok geometriska konstruktioner i omvirlden. Vilka minghorningar ir en fotboll uppbyggd
av? En reflexbricka? Hur ir en toarulle konstruerad? Klipp upp och undOersok.

— Ligg geometriska figurer i olika storlekar, firger och monster med pirlor pé pirlplattor (kvadrater,
trianglar, romber, sexhdrningar osv).

— Lat eleverna byta pirlplattor med varandra och rita av figurerna pé rutpapper. Be dem ocks3 att
med ord beskriva figurerna.

— Undersok hur man kan dela in en kvadrat och en sexhérning i trianglar. Bygg stjarnor av trianglar.

— Arbeta med geobriden och tv eller flera snoddar till var och en. Gér en figur pa bridan. Gor en
likadan figur men vrid den de kvarts varv. Pa vilka sitt ir figuren densamma? Har den samma stor-
lek som férut? Har den samma form? Fortsiitt att vrida figuren och samtala om likheter och skillna-
der. Gor fler figurer

Tidigare problem: 2002: E3; 2003: E9; 2005: E7;, 2006: E11; 2007: E5; 2008: E1 och E6.

Attlisa
Nimnaren 2001(2): Svarta ladan.
Nimnaren 2007(2): Klosspussel.

3:Vart leder kanguruns snore? (till bilen)

Det kan vara en hjilp att anvinda olikfirgade pennor for att folja snorena.

Tidigare problem: 2006: E 4.
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4:Vilken ar kanguruns skugga? (bild 1) .,‘

Det enklaste ir kanske att gi igenom varje siluett och jimfora med figuren for att se vilken som
passar.

— Anvind OH-apparat och leksaker, gosedjur samt barnen sjilva for att skapa skuggbilder pa viggen.
Gor olika poser och rorelser. Hur ser skuggbilderna ut ur olika perspektiv? Hur ser féremal ut om
man stiller dem pd OH-apparaten? Om man ligger dem ned? Vad hinder med storleken pa skug-
gan nir man ror sig framat mot viiggen och niir man backar?

Tidigare problem: 2001: E9 och 2002: E 4.

5:Vilken bild kan Sofias se i spegeln? (bild 2)

— Lételeverna arbeta parvis. Ett barn gor olika rorelser och den andra "speglar” genom att gora exakt
likadant. Observera vad som hinder om barnet som leder aktiviteten vinkar med hoger hand,
stampar med vinster for osv.

— Barnen kan rita av varandra framifrin, bakifran, frin sidan. Nagon kan ligga ned och stricka ut ett
ben och en arm. Hur ser avbildningarna ut ur olika perspektiv?

— Lat 4-5 barn stilla upp sig pa bredvid varandra, ndgra kan ha en viska pa ena axeln eller i ena
handen. Placera nigra foremal framfor och vid sidan av barnen. Nagra barn kan gora gester som att
hélla upp ena handen eller vrida huvudet at hoger. Ta en bild med digitalkamera och resonera om
hur bilden ser ut nir den ir tagen framifran. Rita hur bilden skulle sett ut ur ett annat perspektiv
tex bakifran. Jimfor sedan likheter och skillnader mellan de olika perspektiven.

— Bygg en bild av logiska block och lit elverna rita eller bygga spegelbilden. Resonera om spegling —
spegelsymmetri.

Attlisa
Nimnaren 1996 (2): Matematiken i bilden eller bilden i matematiken.

6: 1 vilken ordning ar kulorna nar kangurun ar klar (30972)?

Uppfattar eleven att kiingurun flyttar en kula i taget? Den kula som ir dverst frin borjan hamnar
underst — talserien viinds upp och ned. Mittkulan har samma plats som frin bérjan. Resonera om vad
det kan bero pa. Hur blir det med andra antal kulor? Arbeta med ordningstal, positioner: ovanfér,
nedanfér, mitt emellan etc.

— Konstruera fler staplar eller liggande rader, med tal eller med klossar av varierande form och firg.
Variera antalet ingdende tal eller klossar. Hur blir det om den f6rsta och den tredje kulan / klossen/
talet byter plats etc. Lit eleverna beriitta vad de tror, dvs vilka hypoteser de har. Los uppgifterna
och jamfor hypoteserna med 1dsningarna.

— Spelet Tornet i Hanoi ir en utmaning for alla, se Uppslaget i Namnaren 1999 (1).
Tidigare problem: 2000: E5 och E15;2002: E16 och E17.
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7:Vilken triangel har samma form och storlek som jag? (nr 5) .,‘

Det enklaste sittet att kontrolleralosningen ir att klippa ut delarna och undersoka vilken det kan vara.
Triangel nr 5 har roterats i rutan. Eleverna maste dirfor kunna forestilla sig hur en figur ser ut ur ett
annat perspektiv. Att uppfatta och beskriva likheter och skillnader mellan figurer ir viktigt, liksom
att forestilla sig hur en figur ser ut med olika orientering. Jimfor figurens trianglar. Vad ir lika och vad
ir olika? Triangel nr 5 ir ritvinklig. Finns det nigon mer ritvinklig triangel i rutan? Var i omgivningen
finns sddana vinklar? Sok efter olika trianglar i omgivningen. Gor praktiska dvningar med en triangel.
"Vrid den lingsta sidan at fonstret, it tavlan, ligg den riita vinkeln 4t magen ...” Lit eleverna rita och
beskriva de olika positionerna.

Att kunna orientera sig sjilv i forhallande till rummet, att praktiskt och konkret kunna forhélla sig
till relativa rumsliga begrepp ir viktigt:

— Gebarnen olika uppmaningar: Vind ryggen at dorren, niisan it Zerah, ligg hogerhanden pa vinster
kni, ligg pennan under stolen, boken pé stolen. Sitt dig mellan Jasmine och bianken, till vinster om
Mario. Var sitter Pelle i forhillande till mig? Lena? Arman?

— Sitt i ring runt en elev. Lit eleven mitt i ringen beritta, frin sin position, var nigra av kamraterna
befinner sig. Sitt en docka i mitten. Var sitter Johan i forhallande till dockan? Anvind begrepp
som vinster och hoger, bakom och framfor.

— Bygg ett enkelt motiv av nigra logiska block pa golvet, mitt i barnringen. Lt eleverna rita av det
som de ser det frin sin plats. Sitt upp bilderna pa viggen. Resonera om varfor bilderna ser olika ut.

— Lat barnen rita av sin stol, mugg, penna, suddgummi ovanifran, underifran, frin vinster, frin hoger.
Resonera gemensamt om bilderna.

— Arbeta parvis med logiska block eller andra geometriska former. Barnen kan sitta med ryggen mot
varandra och det ena bygger en figur och beskriver den muntligt for sin kamrat. Det andra barnet
ska sen bygga en likadan figur efter beskrivningen. Diskutera efterat vari utmaningen bestod. Att i
tanken ta ett annat perspektiv ir inte enkelt och uppgiften stiller krav pa sprakliga formuleringar.
Informationen méste ocksa tolkas. Resonera om hur man kan beskriva si att kamraten forstar.

Tidigare problem: 2006: E11.

8: Vilken kulpase ska bort for att det ska vara 16 kulor kvar? (den med 6 kulor).
Forebered samtalet kring uppgiften genom att ordna pasar, brickor eller liknande med samma antal
kulor som pa bilden. Lat eleverna beritta hur de léser uppgiften. Riknar de alla kulor i alla pisar och
utesluter en pése i taget? Har de en strategi for hilla ordning pa vilka kombinationer de gor?

Vilka antal kan de uppfattaien blink, utan att rikna (subitisera)? Finns det elever som har svarighet
med parbildningen antal — rikneord eller kanske ett-till-ett-rikningen? Hur vet eleven vilka kulor
som riknats? Ser de att tva pasar innehaller fem kulor vardera och att de aterstiende sex finns i tva
pésar? Problemet handlar om att hantera antal men kanske ocksi att gora berikningar. Ligger elever
ihop alla kulor for att sedan subtrahera? Vilken strategi anvinder de da? Provar de att addera olika
antal for att hitta 16?

— Lételeverna dela upp 16 kulor pa olika sitt och dokumentera lésningarna. Resonera kring olika sitt
att dokumentera, med bilder och med siffersymboler. Arbeta med olika antal.

Tidigare problem: 2007:E8 och E9; 2008: M 2.

Att ldsa:
Smd barns matematik: Rikneord, upprikning och taluppfattning, s 71-88.
Forstd och anvinda tal — en handbok: Kap 1 Antalskonservation, kap 2 Rikneord och antal och
kap 9 Addition och subtraktion, olika representationer.
Matematik frin borjan: Att lira grundliggande begrepp och metoder, s. 36—70.
Nimnaren 2003(3): Att anvinda barns formagor.
Nimnaren 2004(4): Locka fram nyfikenheten.

Kungl Vetenskapsakademien & NCM/Namnaren 4



Kangurutavlingen 2009 - Milou “ O

AN
9: Hur manga klossar har tagits bort? (7) “

Bygg den andra figuren forst och bygg sedan pa den till figur 1. Om figur 1 har en firg och klossarna
som byggs pa har en annan ir det litt att skilja ut vilka som inte fanns frin borjan.

For att utveckla rumsuppfattningen ir det bra att fundera baklinges. Hur skulle figur 2 kunna se
ut om de andra alternativen vore riktiga? Bygg och rita frin olika hall. Resonera om hur bilderna ska
beskrivas. Vilka begrepp och ligesord behovs?

NN

— Bygg trappor av klossar och 1at eleverna avgdra hur manga klossar som
kommer att behovas. Hur méinga klossar behovs for att géra den hir trap-
pan ett steg ligre? hogre? Tva steg hogre? Forsok att finna ett monster.

— Hur kan en en trappa med 28 klossar se ut?

Tidigare problem: 2008: M9 och E14.

10: Vilket tal ska sta i rutan pa toppen? (23)

Hir handlar det i forsta hand om att identifiera monstret. Talen i rutorna ir summan av talen i rutorna
under. For att 16sa topptalet méste dirfor det okiinda talet i raden under 16sas forst. Detta ir summan
av 6 och 8, dvs 14. Variera problemet genom att indra tal och bygga hogre eller bredare torn.

Tidigare problem: 2001: E 4; 2004: E5 och 2008: M 10.

Att ldsa:
Namnaren 2007(1): Uppslaget: talpyramider.

11:Vilken dag ar det? (sondag)

Att kunna orientera sig i tid ir en viktig vardagskunskap. I det ingr ocksa att hantera ditid och fram-
tid "imorgon ir idag igdr”. Vi ska resa pa tisdag, hur manga dagar ir det da kvar tills vi dker? Vi ska vara
borta i tre dagar. Vilken dag ir det nir vi kommer hem igen? Pelle kommer pa mandag. Hur manga
dagar drojer det? Vilka dagar ligger mellan idag och séndag? Du kan himta boken om tre dagar —
vilken dag dr det d3? Doktorn siger att stygnen ska tas bort om tio dagar. Vilken dag blir det?

— Arbetamed liknande uttryck. Variera start- och slutdag. I vilka ssmmanhang riknar vi med idag?
— Resonera kring varfor vi alltid kommer till samma veckodag om vi rér oss med 7,14, 21 etc dagar.
— Uppgiften kan ocksi tas som utgangspunkt fér arbete med monster.

Att ldsa:
Nimnaren 1996(2): Monster.
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12:Vilken beskrivning passar till det har tornet?( Alternativ tre) .,‘
Hir ska eleverna tolka en figur, sedd ur olika perspektiv. Beskrivningen ger information om antalet
klossar pa hojden pa respektive plats. Eleven miste kunna tolka den tredimensionella bilden och fore-
stilla sig figuren. Bilden med klossarna ger viss information, men en del ir dold. Problemet kan férenk-
las ndgot genom att staplarna far olika firger. Manga elever har erfarenhet av att bygga med lego, med
beskrivningar steg for steg. Sidana beskrivningar ir sillan ovanifrin (eller underifrdn), som denna.
Resonera om hur eleverna har tolkat de bida representationerna.

— Lételeverna bygga efter de olika svarsalternativen och jimfora. Vilka likheter och skillnader finns?
Lt eleverna beskriva med ord.

— Lét eleverna bygga och gora fler ritningar som i problemet. Byt ritningar och bygg kamraternas
figurer.

Ett annat sitt att gora ritningar till klossbyggen ér att rita fran fyra hall: framifran, frin viinstra sidan,
bakifran och fran hogra sidan. Varje bygge far pa s sitt fyra ritningar. Bygg med multilink eller andra
firgade klossar och maila ritningen i motsvarande firger. Hir blir det ocksé viktigt att alla ir dverens
omi vilken ordning de fyra ritningarna ska presenteras eller hur de ska markeras for att tolkningen ska
bli entydig. Ordningen spelar ingen roll i sig, det ir den gemensamma tolkningen som ir nodvindig.

I kommentaren till problem nr 5 och 8 finns fler forslag pa aktiviteter som stirker formégan att
uppfatta och forestilla sig figurer och féremal ur olika perspektiv.

Tidigare problem: 2008:M 9 och E 14.
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Alla tidigare Kinguruproblem finns pa Kdngurusidan: ncm.gu.se/kanguru

Pa Nimnaren pa nitet, namnaren.ncm.gu.se, finns Niamnarenartiklar publicerade 1990-2006 fritt
tillgingliga som pdf-dokument. Du finner dem via artikeldatabasen.

Under ArkivN finns alla publicerade Uppslag och Problemavdelningar samlade.
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