Fran, med och mellan

— smd ord med. stor betydelse

bir olika saker? Har du tinkt pa att differensen mellan 8 och 5 och dif-

ferensen mellan 5 och 8 innebir olika saker? Att subtraktion ir icke-
kommutativt ir egentligen inte svirt att forstd. Minsta barn kan litt inse att om
du har dtta och tar bort fem sa ér det inte detsamma som om du har fem och ska
ta bort atta. Anda ir berikningsfel ganska vanliga hos elever langt upp i ald-
rarna. Hir dr tvd exempel pé vanliga fel:

72-48=36

l l ar du tinkt pa att 8 subtraherat med 5 och 8 subtraherat frdn 5 inne-

Talsorterna riknas var for sig och entalen som 8—2=6 (exemplet ir himtat
frin Strovtiget i detta nummer). Att rikna 2 —8=-6 ir vad som skulle behovas
i det hir fallet. Men nir elever fir mota negativa tal har de redan ling erfaren-
het av subtraktioner dir det storre talet alltid star forst.

8x+4=3x+24 = 3x—-8x+4=3x+24-3x

Ekvationen l6ses genom att termen 3x subtraheras frin bida sidorna, men om
eleven skriver termen dir den far plats blir resultat ganska ofta att det i viinster-
ledet kommer att std 3x—8x+4. Antingen riiknar eleven inda 8x—3x, eller sa
far den felaktiga notationen konsekvensen att eleven forenklar vinsterledet till
-5x+4for att i nista steg addera 5x till bada sidorna.

Min fundering handlar om att de olika siitt vi talar om subtraktion kan gora
detsvart for elever att fi klarhet i subtraktionens riktning. Jimfor foljande olika
sitt att beskriva subtraktionen 23-9:

23 minus 9

tabort 9fran 23

draav9fran 23

ta9av23

subtrahera 23 med 9

minska 23 med 9

Jag har ocksa hort elever uttrycka sig sa hir:
minusa 9
minusa 23 med 9
minusa 9 och 23

Eller som i fallet med ekvationen ovan:
minusa 3x pa bada sidor
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Visvenskar lir vara extremt bra pd att skapa nya verb av substantiv, till exempel
ir ‘att googla’ ett svenskt verb bildat av ordet Google. Att eleverna gér om sub-
stantivet minus till verbet minusa ir kanske inte s konstigt, men riktningen
blir otydlig och betydelseskillnaden mellan att minusa 23 med 9 och minusa 9
med 23 ir diffus.

Palista matematikdidaktiker kanske invinder att subtraktion inte enbart
borsessomattta bortutan ocksi som skillnad. Vibenimner resultatetav en sub-
traktion med termen differens, som betyder just skillnad. Men den vardagliga
betydelsen av ordet skillnad innehaller inte nigon riktning. Aldersskillnaden
mellan Pia som dr 23 ar och Erik som ir 9 ir ir densamma oavsett om vi jamfor
Pia med Erik eller Erik med Pia. Skillnaden mellan 23 och 9 ir 14, men skillna-
den mellan 9 och 23 ir ocksa 14.

I inledande matematikundervisning ir det inte ovanligt att eleven fir
veta att skillnaden mellan tva tal kan erhéllas antingen genom nedrikning
eller uppriikning. Skillnaden har alltsd ingen riktning och illustreras som ett
avstdnd pa tallinjen. Tomas, som jag intervjuade nir han gick i drskurs 9, defi-
nierade begreppet skillnad vildigt explicit nir han sa:

Om du har en skillnad mdste du ha ett stérre och ett mindre tal. Om du ska
rikna ut skillnaden mdste du alltid ta det storre talet minus det mindre talet.

Tomas var vil medveten om existensen av negativa tal och kunde rikna ut
20—-35=-15men han hivdade inda bestimt att skillnaden maste vara ett posi-
tivt tal.

Ndgot mindre mdste tas bort frin ndgot storre, annars dr det ju ingen skillnad.

[ alla vardagssammanhang dr Tomas definition den mest rimliga. Skillnaden ir
det vi riknar ut genom att ta bort det mindre talet frin det storre. Det éir bara
niir vi plockar bort vardagskontexten som vi kan tala om olika skillnader, diir
23-9ir nagot annat 4n 9—-23.

Kontexten visar riktningen

Till vardags framgar subtraktionens riktning av situationen. Hir ir tre frigor
fran olika kontexter som alla besvaras med hjilp av subtraktionen 28 —5.

Det finns 28 saker pa bordet och vi plockar bort 5 av dem.
Hur manga finns kvar?

Hir skulle vi siiga: ta bort 5 frédn 28 eller subtrahera 5 fran 28.

Temperaturen igdr var 28 grader, men idag &r den 5 grader lagre.
Vad ar dagens temperatur?

Hir skulle vi siga: 28 minskas med 5 eller 28 sjunker med 5, eller att vi subtra-
herar 28 med 5.

Pia har 28 podng och Pelle har 5 podng.
Hur stor &r podngskillnaden?

Hir skulle vi siiga: skillnaden mellan 28 och 5.
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S4 linge kontexten finns pa plats ir sprakbruket naturligt, men nir kontexten
forsvinner och endast verbet subtrahera (eller det lite slarviga minusa) anviinds
ir detinte helt enkelt att forsta vilka uttryck som ir lika och vilka som ir olika.

Samma betydelse:
28 subtraherat med 5 (28-5)
Ssubtraherat frdn 28 (28-5)

Olika betydelse:
28 subtraherat med 5 (28-5)
28 subtraherat frdn 5 (5-28)

Olika betydelser:
differensen mellan 28 och 5 (28-5)
differensen mellan 5 och 28 (5-28)

o

Subtraktion betyder undandragande. Av latinets subtractio som betyder
undandraga, dar latinets trahera betyder mer bokstavligt "att draga”.

Subtrahera betyder dra ifrdn, minska.

Differens betyder skillnad, av latinets differentia som betyder olikhet,
skillnad.

Subtrahend ar det tal som ska dragas ifrdn ett annat.

Minuend &r det tal som ska minskas, av latinets minuendus som betyder
"som bdr minskas'”.

Minus betyder pa latin "mindre”.

Ur Vdra ord, kortfattad etymologisk ordbok

o

Vad rekommenderas?

Under dren 1938—1991 fanns en statlig granskning av liromedel, men direfter
blev det fritt fram for liroboksforfattare att sjilva bestimma vilken termino-
logi de vill anvinda. Ar 1966 gav den ddvarande Skoloverstyrelsen ut boken
"Matematikterminologi i skolan”, som aterkom i reviderad version 1979. I foror-
det till 1979 ars upplaga star det att Skoloverstyrelsen forvintar sig att lirome-
delsforfattarna anpassar sin framstillning av matematiken till rekommenda-
tionerna i boken. I den upplagan foreskrivs att 6 —2 =4 betyder att differensen
av 6 och 2 dr 4 och ska utlisas sex subtraherat med tvd dir lika med fyra, alter-
nativt 6 minus 2 dr lika med 4 eller 6 minus 2 ir 4. Vidare kan vi lisa féljande:

Dd man i vardagligt sprik talar om skillnaden mellan tvd tal avser man vanligen
differensen av det storre och det mindre talet. Differensen av 6 och 2 iir lika med
4, medan differensen av 2 och 6 tecknas 2—6 och dir lika med 4.

Uttryckssittet 'ta bort ett tal frin ett annat tal’ leder litt till att talen skrivs i fel
ordning dd subtraktionen tecknas och bor déirfor undvikas.
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En snabb titta i nigra lite nyare killor visar en annan bild. En av de mest silda
liromedlen idag lir vara "Favorit matematik” frin Studentlitteratur. I lirobo-
ken for arskurs 7 liser jag pa sidan 44:

Differensen betyder skillnaden och iir resultatet i en subtraktion.
Nér man subtraherar ett tal frin ett annat ...

Det ir tydligt att liromedlet inte foljer Skoldverstyrelsens rad frin 1979 eller
problematiserar de svarigheter som varit kinda i dver 50 ar.

I "Matematiktermer for skolan” stir det att uttrycket 6-2=4 utlises
6 minus 2 dr (lika med) 4. Begreppen minuend och subtrahend tas ocksd upp,
men inga alternativa sitt att utlisa subtraktionen star nimnda.

Jag tittar ocksd i Intensivirining i matematik ik 1-3. Talkamrater for talen
[-10. Handledning. Det ir ett material utgivet av Natur och Kultur som stéd
for intensivtrining i matematik. Det ir tinkt som underlag for en-till-en-
undervisning med elever som har missat grundliggande begrepp. I lirarhand-
ledningen stir det mycket om att eleverna ska lira sig skriva pi mattespriket.
Eleven forvintas dversitta frin konkreta material eller vardagsproblem som
handlar om att ta bort, minska eller jaimfora, till mattespraket, vilket innebiir
uttryck skrivna med matematiska symboler. Ingenstans finns beskrivet hur
mattespraket ska lata muntligt. Det ir lovvirt att det stringenta matematiska
symbolspraket fir en central plats i undervisningen, men kanske ir det oro-
ande att ldraren inte ges nigra rekommendationer om hur symboluttrycken
ska utlisas eller beskrivas pa ett generellt siitt. Det finns ett muntligt mellanled
mellan att ha dita pennor och ta bort fem av dem till det symboliska 8 —5.

Min hypotes iir att olika och ibland diffusa eller slarviga sitt att benimna
subtraktioner bidrar till elevers osiikerhet och feltolkningar. Kanske kan en
okad medvetenhet om riktningsprepositioner underlitta forstaelsen. Kanske
kan ocksd anvindningen av ordet differens istillet for skillnad markera att
matematiken skiljer sig frin den intuitivt upplevda vardagen. Speciellt vill jag
rikta en uppmaning till lirare som undervisar elever med annat modersmaél in
svenska: uppmirksamma prepositionerna — de ir sma ord med stor betydelse.
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