en 18 mars genomfordes drets
D Kingurutivling. Antalet inrapporte-

rade deltagare uppgick i ar till 108061
elever. Flitigast iir 4k 4 och 6,16 procent av elev-
ernaide arskullarna deltog. 5procentav landets
forskoleklasselever deltog och knappt 1 procent
av gymnasieeleverna. Tyvirr fir vi bara in resul-
tat fran cirka en fjirdedel av eleverna. Det gor
att vi inte kan siiga ndgot om hur eleverna i all-
minhet 16ser uppgifterna, endast hur det urval
som ir inrapporterat har [6st uppgifterna. Den
analys av tivlingsproblemen som vi presenterar
hiir bygger dels pd inrapporterade resultat, dels pa
insamladesvarsblanketterfrinskolori Danderyds
kommun. P4 svarsblanketterna kan man se vilka
svarsalternativ eleverna viljer, vilket dr intressant,
inte minstniren uppgift harliglsningsfrekvens.
Att klassificera vilket omréde ett problem tillhor
4r inte alltid Litt. Nagra problem handlar endast
om tal eller om geometri medan andra beror flera
omraden. Med en grov indelning kan vi siga att
tre fjirdedelar av problemen i drets tivling ror tal
eller geometri. Losningsfrekvensen pa geometri-
problemen ir oftast relativt lig. Aven problem
som behandlar tal, det ir frimst heltalsmatema-
tik som behandlas, har lag 16sningsfrekvens. Hir
presenterar vi nagra av drets talproblem, med
kommentarer kring hur eleverna kan ha resone-
rat. Vivet naturligtvis inte med sikerhet hur elev-
erna tinker, si prova girna problemen med dina
elever och lat dem beriitta om sina l6sningar.

Ett av de svdraste problem pd Ecolier, att doma av
svarsfrekvensen, var foljande:

E9 Tusenfotingen Ingemar har 100 fotter. Igar
kopte han 16 par nya skor och satte pa sig.
Trots det har han fortfarande inga skor pa
14 fotter. P& hur manga fotter hade han
skor innan han gick och handlade?

A:27 B:40 C50 D:54 E70
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Det korrekta svaret ir 54 vilket 18 procent av
eleverna i 4k 3 och 21,5 procent i 4k 4 anger. I
analysen av svarsblanketter framgir att 60 pro-
centav eleverna viljer 70. Var{or viljer sd manga
elever det alternativet? Troligen tinker de inte
efter tillrickligt vilken information som texten
ger utan anvinder de tal som finns angivna, 16
och 14, adderar dem och subtraherar svaret frin
100 och far 70, vilket finns som alternativ.

E 13 Martin och Klara boriett hoghus. Klara bor
12 vaningar éver Martin. En dag tog Martin
trapporna fran sin vaning for att besoka
Klara. Nar han hunnit halvvags var han pa
vaning 8. P4 vilken vaning bor Klara?

A12 B14 C16 D:20 E24

Aven det hiir verkar vara ett svart problem, det
korrekta svaret ir 14 och det svarar 16 procent av
elevernai ik 3 och 30 procent av elevernai ik 4.
Nirmare 60 procent av eleverna viljer alterna-
tiv C. Méjligen tinker eleverna 8+8=16, dvs
tinker halvvigs frin bottenvaningen och tar
inte hinsyn till informationen i forsta raden.
Kanske bortser de frin den for att det ir for
komplicerat att hantera. Benjamin nr 3 ir ett
liknande problem.

B3 En stege har 21 stegpinnar. En pinne ar
rod. Niklas numrerar pinnarna uppifran.
Han sdger att den roda pinnen har num-
mer 10. Milla numrerar pinnarna nerifran.
Vilket nummer sager hon att den roda
pinnen har?

A0 B C12 D13 B4

Det korrekta svaret dr 12. Losningsfrekvensen
ir relativt ldg, men vi ser en positiv utveckling
over arskurserna: 36 %14k 5,44 % i 4k 6 och 51%
i3k 7. Manga elever viljer det felaktiga alterna-
tivet 11 som man fir om man gor subtraktionen

21-10. Detta problem loser man litt med en




enkel bild. Utifrdn en skiss kan man sen reso-
nera om varfor den subtraktion som ska goras
ir 21-9. Direfter kan man prova att gora mot-
svarande berikningar pa stegar med hundra-
tals pinnar, dir en bild inte kan anvindas och
anvinda samma tanke i andra sammanhang,
tex boksidor och dagar.

C10 For Katja tar det 18 minuter att bilda en
ldng rak kedja genom att satta ihop tre
korta kedjor med hjdlp av extraldnkar. Hon
ska gora en jatteldng kedja genom att
satta ihop sex kedjor pd samma satt. Hur
ldng tid tar det for henne om varje ihop-
sattning alltid tar lika 1ang tid?

A: 27 min B:30 min
D: 45 min E: 60 min

C:36 min

Detta ir ett klassiskt problem. Det korrekta
svaret ir D, men 16sningsfrekvensen ir lag: 21%
iak 8,25% i4ak 9 och 33% pa kurs A. Mer in
hilften av eleverna viljer det felaktiga svaret 36
min. Hir tinker férmodligen eleverna inte pa
antalet ihopsittningar utan pa antalet kedjor.

Nir man sitter ihop kedjorna behévs det en
link for varje hopsittning. Sigar man istillet
stockar ger ett snitt upphov till tvé bitar. Det iir
samma grundtanke i bida problemen men den
belyses fran tva hall.

C14 Kalle kapade stockar till vedtran. Han
sdgade bara en stock i taget. Han sdgade
53 snitt och fick 72 vedtran. Hur manga
stockar hade han fran borjan?

A7 B18 C19 D20 E21

Det hiir problemet gav bittre resultat in kedje-
problemet. Korrekt svar dr 19. Ett vanligt felak-
tigt svar ar 18.

For ndgra elever, med praktisk erfarenhet
av vedklyvning, stillde den vardagliga kontex-
ten till problem. De vet att i verkligheten delas
forst bitarna i delar och direfter klyvs bitarna
till vedtrin. I matematikundervisningen har
vi en mingd sidana problem dir verkligheten
bara ir en illustration. Manga elever behover
hjilp med att kunna avgora vilken betydelse
verkligheten i ett problem har.

I flera uppgifter finns forutsittningen att
man soker den hogsta eller minsta. Manga har
nog inte riktigt uppmirksammat betydelsen av
dessa smiord i problemen.

B10 Talen 1,4, 7 10 och 13
ska skrivas i rutorna i
figuren. Summan av
detre talenikolumnen
ska vara densamma
som summan av de tre
taleniraden. Vilken dr den hégsta summa
man kan fa?

A:18  B:20

C21 D22 E24

Losningsfrekvensen ligger pa drygt 30 procent,
och den forbittras inte nimnvirt fran ak 5 till
3k 7. Det korrekta svaret ir 24 men méinga elever
svarar 18 eller 21, vilket r tvd méjliga summor.
Pa Cadet giller frigan ett minsta tvésiffrigt tal.

C11 Vilket av foljande tal ar det minsta tvasiff-
riga tal som inte &r en summa av tre olika
ensiffriga tal?

A10 B15 C23 D25 E28
Hir giller det att lisa noga. Nagra elever viljer
att svara med det minsta tvasiffriga talet, alltsa
10. Andra tar inte hinsyn till ordet olika utan
svarar 28. Det iir de tva vanligaste felaktiga sva-
ren istillet for det korrekta 25.

Juniortivlingen inleds med en uppgift, som
relativt enkelt 16ses med kort division, om man

inte litar pa sin dverslagsrikning,

J1 Vilket av dessa resutat far man nar
20102010 divideras med 20107

A B:101 C: 1001
D: 10001 E: Kvoten dr gj ett heltal.

Pa kurs B hade 60 procent ritt svar och pa
kurs C 50 procent. Ett vanligt svar dr 1001
Problemet passar utmirkt for att illustrera
hur man kan kontrollera ett svar med over-
slagrikning: ~ 2010-1000=2010000  men
2010 -10000 =20100000.

Alla problem fran arets tivling finns nu pa
Kingurusidan. Ga igenom alla tivlingsklasser
och plocka ut limpliga problem fér dina elever.
Samla exempelvis problem av olika svérighets-
grad inom ett omrdde, tex tal, och lit varje elev
fd den utmaning som han eller hon behover. Pa
Kingurusidan finns ocksa 16sningar och forslag
pa hur man kan arbeta vidare med problemen.
Dir finns dven losningsfrekvenser och kom-
mentarer till resultaten av drets tivling.

Susanne Gennow & Karin Wallby
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