Bengt Ulin

Till minne av en krigsfange

Vid sidan av matematikhistoriens stora namn, de vi ofta ser till med namn,
gdrning och portratt i exempelvis en larobok, finns manga for oss okdnda
manniskor som tillsammans gjort méngder av bidrag till det vi idag kdnner
som matematik. Har moter vi en av dem: Jean-Victor Poncelet.

nerande som gitfull samverkan av natur och kultur gav upphov till en
fruktbirande utveckling av den projektiva geometrin, en gren av geo-
metri som under 1600-talet borjade vixa fram, frimst i Frankrike.

Det var ar 1812 i den ryska staden Saratov vid nedre Volga som natur och
kultur samverkade: matematikern Jean-Victor Poncelet utnyttjade tiden som
krigsfinge for att minnas tillbaka pd den undervisning som han fitt dren 1806
1810 vid Ecole Polytechnique i Paris. Poncelet befann sig i en natur vars svart-
jord bredde ut sig sa 1aingt 6gat kunde ni. Naturen var som ett oindligt plan. I
sin bok Journey to Russia skrev Laurens van der Post:

Namnet pé ett viil kiint svenskt forlag ir Natur och Kultur. En lika fasci-

Det intryck som sldttlandet skapade var sa djupt att man med tiden blev mer
dn overtygad av det och accepterade det som ndgot Absolut. Sd starkt att jag
knappast kunde tro mina dgon ndr jag en morgon knappt tvi mdanader senare
reste till Sibirien och dir verkligen sdg svartjorden upphdra.

Kanske var det just detta enormt utstrickta slittland som inspirerade Poncelet
till att infora odndligt-avligsna punkter i projektiv geometri. Han skrev om sig
sjilvi tredje person ndgra ar senare:

Forfattaren (...) tinkte knappast pd att sysselsditta sig med abstrakta vetenskaper
i en sd vansklig livssituation. Reducerad som han var till sina erinringar frin
gymnasiet i Metz och Ecole Polytechnique, déir han med forkérlek hade studerat
arbeten av Monge, Carnot och Brianchon, far man inse att han inte har kunnat
ldna ndgot frin de senaste avhandlingarna fore dterkomsten till Frankrike i
september 1814. Dessa omstindigheter och hans fullstindiga isolation i staden
Saratov forklarar varfor han [ddr] steg for steg fick dteruppta innehdllet i de
studier han haft (aritmetik, algebra, geometri, trigonometri etc.), dgnade att
tjiina som en solid grund for de undersékningar, idag till synes enkla, som han
foresatte sig att pabirja i sin trista exil.
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Ar 1822 utkom Poncelets frimsta verk, Traité des propriétés
projectives des figures, dir han gav den projektiva geome-
trin en stark impuls, bla genom att till den euklidiska linjen
foga en oindligt-avligsen punkt. Om p ir en linje som rote-
rar kring en punkt P och a ir en linje som inte gir genom
P, sa har p och a en skirningspunkt iven niir de bida lin-
jerna ir parallella, nimligen deras gemensamma oindligt-
avligsna punkt.

Tack vare duala axiom rader en dualitet i hela det pro-
jektiva planet. Exempelvis har tva linjer alltid en skirnings-
punkt, indligt eller oindligt avligsen. Omvint har tvi
punkter en sammanbindningslinje, oavsett om de tva givna
punkterna har ingen eller en punkt oindligt avligsen eller
om bida punkterna ir oiindligt avligsna. En sidan dualitet
saknas i det euklidiska planet. Till sist, Poncelet fann tva
vackra satser for ellipsen:

(1) Tangenterna syns frin en brinnpunkt under lika stora vinklar.
(2) Tangenterna bildar lika stora vinklar med var sin brinnpunktsradie.
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