UPPYLAGET

PEDER CLAESSON

Uppslaget handlar denna gidng om huvudrikningsknep. Peder Claesson har valt att
utga fran tva huvudrikningsblad Testa dig sjialv I och II. Testa dig sjalv I 4r enkelt
och kan ges till eleverna redan pa mellanstadiet. Testa dig sjalv II 4r svarare och av-
sett for elever pd hogstadiet och gymnasiet. Efter genomganget test far eleverna

”betyg”‘

Bada testen kan anvindas av ldrare pa alla stadier for att testa den egna huvud-
rakningsférméagan. Kommentarerna ger en snabbkurs i vanliga huvudrdkningsknep.

Huvudriikning kriver undervisning

Eleverna blir inte bra i huvudridkning genom
enbart drillévningar. Det dr oerhort viktigt
att lirarna undervisar i huvudridkning och
visar pa olika sitt att tinka. DA man liser
Jan Unenges “En belysande episod” i
NAMNAREN nr 4 1980/81 s 29 far man sig
onekligen en tankestéllare. Lar vi vara ele-
ver en enda metod och inget annat? I Jan
Unenges **Episod’’ dr det uppenbart att ele-
ven endast fatt lira sig ett sitt att rdkna.

Hur beriknar du 37,65/1,5?

Uppgiften fanns i det standardprov som gavs
hosten 1980 och hosten 1981. Jag har under
sommaren tittat igenom nidrmare ett tusen
elevldsningar som s4nts in till SO f6r norme-
ring och som underlag for forskning. Alla
elever som gett sig pa uppgiften hade fér-
lingt med 10 eller 100 och sedan anvint
trappan for att utféra divisionerna 376,5/15
eller 3765/150.

Forlang med 2!

Ingen enda forlingde med 2 vilket ju borde
vara naturligt i det hdr fallet. Man far da
75,3/3 vilket de flesta sedan borde klara
som huvudrikning.

Man kan fraga sig om ingen enda matema-
tikldrare i det hdr landet gett eleverna tipset
att forlinga med 2 da ndmnaren ar 0,5, 3,5,
15, 50 eller nagot liknande. I sd fall borde
vil ndgon elev ha utnyttjat detta knep.

Testa dig sjalvI och I1

Jag har nu utarbetat tvd huvudrdkningstest.
Jag hoppas att manga ldrare ska anvinda
uppgifterna i sina klasser. Om man anvin-

der knep ar uppgifterna litta att klara utan
papper och penna.

Jag idr vil medveten om att det utéver mi-
na forslag till l6sningar finns en méingd
andra kanske elegantare metoder.

Utnyttja kommentarerna!
Mina kommentarer kan ligga till grund for
klass- eller gruppdiskussioner. Jag vet myc-
ket vil att flera elever i klassen har svart for
att lasa kommentarerna pa egen hand. Med
en lirare som handledare, fragare och berit-
tare vet jag att manga elever kan bli bra
mycket bittre i huvudrikning sa att de inte
jamt och stidndigt 4r beroende av papper och
penna eller minirdknare.

Lycka till med din viktiga uppgift att géra
eleverna till goda huvudriknare!




TESTA DIG SJALV | — HUVUDRAKNING
Kommer du att bli slav under minirdknaren?
Ar du redan slav under minirdknaren? Rakna
féliande uppgifter! Om du kan rdkna ut sva-
ret i huvudet antecknar du ditt svar i forsta
kolumnen. Om du inte kan klara uppgiften

med huvudrakning fortsatter du med papper
och penna eller minirdknare. Kontrollera se-
dan dina svar i facit och berdkna poangsum-
man.

Huvud- Papper Mini-
rakning och penna raknare
10 poéng 3 poang 1 poang

10.

. Du skjuter med luftgevar och far foljande

serie med 10 skott: 8, 8, 10, 8, 9, 8, 9, 9,
8, 9. Vad blir din poangsumma?

. Berdkna summan av foljande belopp:

209, 213, 214, 2186, 217 och 221 kr

. En fyradagarsresa till Berlin kostar 795

kr. Vad kostar resan for 4 personer?

. Fem personer delar pé en tarta som kos-

tar 34 kr. Vad skall var och en betala?

. 25 bullar kostar 35 kronor. Hur mycket

kostar en bulle?

. | ett bageri képer du 28 kakor som kostar

45 bre styck och 28 kakor som kostar 65
ore styck. Hur mycket skall du betala?

. En bulle kostar 1.25 kr. Vad kostar 22 st?

. En bil drar 1,5 liter bensin per mil. Hur

langt kan man koéra en fulltankad bil om
tanken rymmer 48 liter?

. | ett fotbollslag &r spelarnas &lder

18, 18, 19, 20, 20, 21, 21, 21, 23, 24 och
26 ar.
Berakna spelarnas medelalder.

P& en karta i skalan 1:10 000 &r en rek-
tanguldr dker 4 cm ldng och 2,5 cm bred.
Hur ménga hektar ar dkern?
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TESTA DIG SJALV Il — HUVUDRAKNING
Kommer du att bli slav under minirdknaren?
Eller Hur bra ar du i huvudrakning? Du far 1
poidng for varje ratt svar.

1. Berdkna 0.055-8 000 e

2. Berdkna 12:3,12:25 e

3. Berdkna 34-83,75+34-16,25 e

4. Hurmycket ar5% avBA5Kkr? e

B, Hurmycketar 15% av32bkr? e

6. Hurmycket 3r 18% av 3750 kr? e

7. Berdkna 18:312 e

8. Berakna37-43 e e

9. Berakna65-65 e e

10. Berdkna 63-67 e

11. Hur mycket ar
1+3+5+...+...+45+ 47+49
(summan av de 25 forsta udda talen)?

12. Ar multiplikationen
21-39-781 = 639539
At UtfOrd? e e

Antal ratt

Rakna ut svaren med miniraknare och se hur du lyckades eller studera Facit med
kommentarer till Testa dig sjélv Il och utbilda dig till en suveran huvudriknare.
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FACIT OCH KOMMENTARER TILL “TESTA DIG SJALV I

1. 86 poang 6. 30,80 kr

2. 1290kr 7. 27,50 kr

3. 3180 kr 8. 31 mil

4, 6,80 kr 9. 214r

5. 1,40 kr 10. 10 hektar

POANG BETYG

91—100 Utmarkt. Du klarar dig utan pap-

per och penna.

71—90 Bra. Du ar mycket duktig i huvud-

rakning.

Hyfsat. Med lite tréning kan du bli
mycket duktig i huvudrakning.

51-70

31—50 Inte s& bra men godkant. Du kla-
rar dig i alla fall med papper och

penna.

16—30 Daligt. Du behdver dgna dig &t in-
tensiv huvudrakningstrdning om
du inte skall bli slav under minirak-

naren.

Katastrof. Du behover hjilp av
andra och vad gor du néar batteri-
erna tar slut i din miniraknare?

STUDERA DET H'AB OCHBLIEN
BATTRE HUVUDRAKNARE!

Uppgift 1.

Man ser att sdmsta resultatet & 8 poang.
Man tar 8- 10 = 80 och lagger till 1 poang for
varje nia (4 st) och 2 poang for varje tia {1 st).
Resultatet blir80 + 4+ 2 = 86.

Uppgift 2.

En god metod ar att leta efter monster. Har
finner man att summan av 9 och 21, 13 och
17, 14 och 16 blir 30. 12 hundralappar plus 3
ganger 3 tior ger 1290 kr.

Uppgift 3.

Runda av resans pris till 800 kr. For fyra per-
soner kostar resan da 3 200 kr. Beloppet
minskas med 4 femmor, 20 kr, och man er-
héller 3180 kr.

Uppgift 4.

Man skall dividera 34 med 5. En bra metod
dd man dividerar med 5 ar att forst multipli-
cera med 2 och sedan dividera med 10d v s
34/5 = 68/10 = 6,80. Har kan man |atsas
att 10 personer koper 2 tartor fér 68 kr. Det
blir d& samma pris for tartbitarna som i upp-
giften.
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Uppgift 5.

25 bullar kostar 35 kr. D& kostar 50 bullar 70
kr och 100 bullar 140 kr. Det ar nu latt att se
att en bulle kostar 1,40 kr. Nar man dividerar
med 25 multiplicerar man téljare och namna-
re med 4. Sedan dividerar man med 100. S&
héar: 35/26 = 140/100 = 1,40.

Uppgift 6.

Det ar olampligt att berakna vad kakorna
kostar var for sig. Priset for 2 kakor, en av
varje sort blir 1,10 kr (45 6re + 65 6re = 1,10
kr). 28 enkronor plus 28 tiotringar blir 30,80
kr (28 kr + 2,80 kr = 30,80 kr).

Uppgift 7.

Om man saljer bullar som kostar 1,25 kr kan
det vara lampligt att gora en prislista for 2, 5
och 10 buliar: 2 bullar kostar 2,50 kr, 5 bullar
kostar 6,25 kr och 10 bullar kostar 12,50 kr.
Nar man skall berdkna vad 22 bullar kostar
tanker man sedan s& har:

12,50+ 12,50 = 25. 25+ 2,50 = 27,50.

P& samma satt blir priset for 17 bullar

12,50 kr + 6,25 kr + 2,50 kr = 21,25 kr.

Uppgift 8.

Har géller det att dividera 48 med 1,5. Man
kan da valja att berdkna 96 dividerat med 3 i
stallet vilket blir 32. Det ar ofta god taktik att
I6sa ett annat enklare problem som man ar
saker pad ger samma resultat. | det har fallet
viljer man en bil med dubbelt sd stor tank
som drar dubbelt s mycket bensin.

Uppgift 9.

Har kan man underséka hur manga &r spelar-
naardver20:1+1+1+3+4+6 = 16. Se-
dan f&r man minska med 2 fér varje arton-
&ring och med 1 fér nittonaringen: 16 -2 ~ 2
— 1 = 11. 11 divideras med 11 (antalet spela-
re) vilket blir 1. Om man nu lagger 1 ar till 20
ar far man att medeldldern blir 21 &r. Det &r
alltsd onddigt att ligga ihop spelarnas alder
och sedan dela med 11. Det klarar man nog
inte i huvudet.

Uppgift 10.

1 cm pé kartan ar lika med

10 000 cm = 100 m i verkligheten.

1 hektar ar en kvadrat med sidan 100 m.

1 cm? pa kartan ar da 1 hektar i verkligheten,
Bilden av 8kern pé kartan ar 10 cm?

(2,5-4 cm?) vilket motsvarar 10 hektar.



FACIT OCH KOMMENTARER TILL “TESTA DIG SJALV II”

1. 440 7. 5616

2. 936 8. 1591

3. 3400 9. 422%

4, 42,25 kr 10. 4 221

5. 48,75 kr 11. 625

6. 675 kr 12. Nej

POANG BETYG

11—12 rétt Fantastiskt! Du &r en suverdn
huvudréknare!

9— 10 ratt Utmarkt. Du ar mycket duktig
i huvudrdkning och behodver
aldrig riskera att bli beroende
av minirdknaren.

7—8 ratt Bra. Du kan ménga huvud-
rakningsknep.

5—6 ratt Ganska bra. Du klarar dig for
det mesta utan minirdknare.
Det beror pad dig sjalv om du
vill bli battre i huvudrakning.

3—4 ratt Medelméattigt. Du bér kunna
forbattra din huvudriknings-
forméaga.

1—-2 ratt Kan bli battre! Du maste trdna
huvudrdkning om du inte skall
bli slav under miniraknaren.

0 ratt Daligt. Ld&mna aldrig hemmet

utan minirdknaren i fickan.

Studera det hidr och blien
battre huvudraknare!

Uppgift 1.

Det ar svart att handskas med sma och stora
tal. | det har fallet kan man foérenkla uppgif-
ten genom att gbra det mindre talet 1000
ganger storre och det stora talet 1000 ganger
mindre: 0,055-8000 = 55-8. Dubblar man
sedan 55 och halverar 8 far man

55-8 = 110-4 = 440. Det var val enkelt?
Berdkna pa liknande satt

1a) 0,06-300 1b) 0,075-200

1c) 250-0,16

Uppgift 2.

Har géller det att undersdka om man kan fér-
enkla uppgiften genom att multiplicera talen
i en viss ordning. Det &r olampligt att borja
med 12-3,12. Tar man daremot 12-25 far
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man 300. Sedan fortsitter man med
300-3,12 = 936.
Berakna pa liknande sitt

2a) 4-7,9-5 2b) 5-67-0,2 2c) 8-3,9-25

Uppgift 3.

Vid forsta anblicken verkar det vara omojligt
att klara av multiplikationen 34-83,75 i huvu-
det. Det behdvs inte heller eftersom man vid
narmare studium av uppgiften finner att
83,75+ 16,25 = 100. Man far

34-83,75+ 34-16,25 = 34-(83,75 + 16,25)

= 34-100 = 3400.

Berdkna pa liknande satt

3a) 7-13+7-87 3b) 24-1,25+24-0,75

3c) 47-6,2+3,8-47

Uppgift 4.

Nar man berdknar 5% av 845 kr kan man tan-
ka s har: 5% &r halften av 10%. 10% av 845
kr ar 84,50 kr. Haflten av 84,50 kr ar 42,25 kr.
Berdkna pa liknande satt

4a) 5% av240kr 4b) 5% av65kr

4c) 5% av 390 kr

Uppgift 5.

Nar man beraknar 15% av 325 kr i huvudet
gor man sa har: 10% av 325 kr ar 32,50 kr.
Halften av 32,50 kr ar 16,25 kr vilket da mot-
svarar 5%. 32,50 kr + 16,25 kr = 48,75 kr,
vilket motsvarar 15% (10% + 5%) av 325 kr.
Delarna 10% och 5% av 325 kr anvands som
byggstenar!

Berakna pé liknande satt

ba) 156% av80kr b5b) 15% av 402 kr

bc) 16% av 56 kr

Uppgift 6.

Man skall berakna 18% av 3750 kr. Man be-
raknar férst 20% av 3750 kr genom att lagga
ihop de tvd delar som svarar mot 10%: 375
kr + 375 kr = 750 kr. Tiondelen av 20% &r
2%.20% — 2% = 18%. Man minskar darfor
750 kr med 75 kr vilket blir 675 kr.

Beridkna pa liknande satt

6a) 18% av45kr 6b) 18% av 210 kr

6¢c) 22% av 140 kr

Uppgift 7.

En metod &r att borja som i uppgift 6. Berak-
na 18% av 312 genom att lagga ihop 31,2
och 31,2. 62,4 minskas sedan med 6,24 vilket
ger 62,4 — 6,24 = 56,16. Multiplicerar man
sedan med 100 far man 5616 vilket ar svaret
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pd uppgiften. Fordelen med att ta omvéagen
over procent ar att man kan arbeta med
mindre tal.

Berakna pa liknande satt

7a) 15-380 7b) 15-86 7c) 18-425

Uppgift 8.

Har kan man anvanda ett knep som fungerar
om medelvirdet till talen (har 40) ar latt att
multiplicera med sig sjalvt. Man ser latt att

37 = 40 — 3 och att 43 = 40 + 3. DA blir
37-43 = 40-40-3-3 = 1600 -9 = 1591.
Féliande exempel ar losta pd motsvarande
satt:

31-29 = (30+1)-(30—1) = 30-30—1-1

= 900—-1 = 899

48-562 = (50-2)-(50+2) = 50-50—-2-2

= 2600—4 = 2496

Berakna pa liknande satt
8a) 19-21 8b) 23-17 8c) 45-55

Uppgift 9.

N&r man multiplicerar lika tal som siutar pa 5
med varandra kan man gora pé det satt som
féljande exempel visar:

Multiplicera "tiotalet’” med “tiotalet + 14 :
67 =42

Man skriver sedan talet 25 efter 42 och far da
4225,

Foljande exempel ar losta pd motsvarande
satt:

35-36 = 1225.(3-4 = 12.)

Skriv talet 25 efter 12.

105-105 = 11025. (10-11 = 110.)
Skriv talet 25 efter 110.

Berakna pa liknande satt
9a) 15-15 9b) 25-25 9c) 85-85

Uppgift 10.

Har kombineras metoderna i uppgift 8 och
uppgift 9.

63-67 = (65—2)-(65+2) = 65-656—2-2 =
4225—-4 = 4221

Beréakna pa liknande satt
10a) 36-34 10b) 22-28 10c) 83-87
Uppgift 11.

Det kan givetvis vara frestande att satta
igdng och addera. Den gode huvudraknaren
undersdker dock om han/hon kan finna na-
got monster innan han/hon borjar grovjob-
ba. Har finner man:

Ur NAMNAREN nr 2 1981/82
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1+3 =40ch2-2 =4,
2 termer

1+3+6 =9
3 termer

och3-3 =9,

1+3+56+7 =
4 termer

= 160och4-4 = 160 s v.

Summan av de 25 forsta udda talen ar
25-25 = 625,

Berakna pa liknande satt
11a)1+3+5+...+...+114+13+15
1Mb)1+3+5+...+...+26+27+29
Mc)17+19+21+ ...+ ... +256+27+29

Uppgift 12.

En foérstakontroll kan vara att titta pa slutsiff-
ran. Produkten av 1, 9 och 1 (slutsiffrorna i
21, 39 och 781) skall vara lika med slutsiffran
i det berdknade resultatet. S3 langt var det
ratt! 21 innehdller en faktor 3 liksom 39. Om
multiplikationen &r ratt utford maste 739 539
vara delbart med 3. Vi berdknar siffersum-
man6+3+9+5+3+9 = 35 med enkla
siffersumman 3 + 5 = 8 som inte gar att dela
med 3. Multiplikationen kan inte vara kor-
rekt utford.

Man kan alltid gora foljande undersokning:

De enkla siffrorsummeorna beraknas!
Siffersumman till 21 ar 3.
Siffersummantill394r3(3+9 = 12,

1+2 =3).

Siffersumman till 781 &r 7{7+8+ 1 = 16,
1+6 =7).

Siffersumman i 639 539 ar 8 (se ovan).

Nu gér kontrollen till s har: De enkla siffer-
summorna i faktorerna multipliceras 337
= B63. Enkla siffersumman blir 9 (6 + 3}.
Overensstammer denna siffersumma med
enkla siffersumman i svaret 639 539 kan mul-
tiplikationen vara ratt utford. Overens-
stammer inte siffersummorna ar uppgiften
med sakerhet fel raknad. | det har fallet Gver-
ensstimde inte siffersummorna och multip-
likationen var fel utford.

Metoden att kontrollera utrakningar pd detta
satt finns beskriven i Davis, De stora talens
varld s 99 ff Prisma. Undersok pa liknande
satt vilka av foljande multiplikationer som
kan vara ratt utforda.

12a) 4256-376 = 1 600 256

12b) 32-87-29 = 81 736

12c) 125-24-36 = 10 800



