Britt Holmberg

"Jag raknade med fingrarna”

Genom intervjuer med elever i &k 3 har forfattaren fatt syn pd olika satt som
elever anvander sina fingrar pa nar de raknar. Nar fingrarna far representera
ett antal finns goda maojligheter att utveckla god taluppfattning och effektiva
raknestrategier, men da de anvands for dubbelrdkning ger det ofta problem.

lirarutbildningen och dven verksamma lirare undrar om fingrarna ir till

hjilp eller om de inte alls bor anviindas av elever. Det ir inte helt litt att
svara p den frigan. Forskare inom neuropsykologi och utbildningsvetenskap
har olika syn p& om fingerrikning hjilper elever att utveckla effektiva beriik-
ningsstrategier eller inte. Dagmar Neuman papekade redan 1989 att det inte
handlar om att elever anviinder fingrarna, utan hur de anvinder dem. Hon
hivdar att de elever som anvinder fingrarna for att representera ett antal har
mdilighet att utveckla en god taluppfattning och effektiva strategier for arit-
metiska berikningar, medan de elever som anviinder fingrarna for att halla ord-
ning pa antal och dubbelriknar far problem och hamnar i en atervindsgrind.

Mainga av de elever som jag har mott i ak 4 har automatiserade kunskaper,
medan andra inte har upptickt hur talen ir kopplade till varandra och inte hel-
ler har utvecklat effektiva strategier for berikningar inom talomradet 1-20. En
iakttagelse dr att elever som anvint fingrarna niir de riknat i detta liga talom-
ride har fortsatt att anviinda fingrarna nir vi gatt vidare till hogre talomraden
och multiplikation. Elevernas beroende av fingrarna har medfort att beriik-
ningarna tagit ling tid och en del elever har upplevt matematikuppgifterna
som svara. Aven Neuman konstaterade i sitt arbete som speciallirare att elever
med matematiksvarigheter riknade pa fingrarna laingt upp i dldrarna.

Hur eleverna anvinder fingrarna iir nigot jag aldrig tidigare funderat over,
dirfor ir jag tacksam for utmaningen fran professor Ference Marton infér min
masteruppsats att undersoka pa vilka olika siitt elever i a4k 3 anviinder fingrar
i sina berikningar i subtraktion. Eleverna i min studie kommer fran tvé klas-
ser med vardera 20 elever som genomfort Diamantdiagnoserna AG2 och AG3.
Hilften av eleverna i de bada klasserna hade problem med att 16sa uppgif-
terna korrekt pa den tid som angetts fér diagnoserna och de valdes diirfor ut for
intervjuer som gjordes under virtermineni ak 3.

For att titta nirmare pa elevers berikningar med hjilp av fingrarna anviinde
jag variationsteorin som analysverktyg. Berikningsstrategierna fick foljande
kategorisering och i denna artikel redovisar jag insikter jag fatt om beriknings-
strategier med fingrarna:

I l‘ingrar anviinds vid berikningar, bide av barn och vuxna. Studenter pa

Berdkningsstrategier med fingrar Ovriga strategier utan fingrar
Dubbelrékning uppat Upprékning av tal
Dubbelrékning nerat Dubblor
Fingermonster Tals del-del-helhet

Talfakta
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Dubbelrakning uppdt och nerat

Vid dubbelrikning haller eleverna tva talrader parallellt i huvudet, de siger var
de ir pa talraden samtidigt som de riknar antalet steg. De elever som riknar
ner ett steg i taget med hjilp av fingrarna riskerar att tappa bort sig. I en uppgift
som 8—6 kan dubbelrikning se ut s hir: sjulfineer sex?finerar femp3fingrar fypq#fing:
r gredfinear tyasfingar Eleven riknar bakat och far svért att halla reda pa vilka
ord som representerar den del som tas bort och vilka som representerar den
del som aterstdr, ordsekvens och fingersekvens gar it olika hill. De sex fing-
rarna representerar det antal som tagits bort, inte det sist uttalade ordet. Andra
elever kommer inte fram till ritt svar eftersom de markerar starttalet (8) som
ett borttaget tal: dtta'fineer sju?finerar gey3fingrar fem#fingrar fypq5fingrar tre6fingrar
Jag ger nigra exempel frin min studie dir eleverna dubbelriknar:

En l6rdag far du 15 godisbitar och ater genast upp .
Hur manga har du kvar da?

Foljande bilder visar tva olika sitt som en osiiker elev kan resonera pa. Ivan som
anvinde dubbelrikning nerdt var osiker pd om det var talet han landade p4 i
berikningen eller om det var det kvarvarande antalet fingrar som var svaret pa
uppgiften 15-9.

Eleven riknar ned frin start- Ivan startar berikningen frin 14,

talet I5 och fdr déirfor sju steg riknar ett steg i taget till 9 men ser

nertill 9 istdllet for sex steg. de kvarvarande fyra fingrarna som
svaret istdllet for de sex stegen frin
154l 9.

En av eleverna, Cecilia, anviinde dubbelrikning nerdt nir hon loste uppgiften
15— 9 med hjilp av fingrarna.

Hon beskriver hur varje finger far representera det “tal” som tas bort.
Cecilia anvinder en hand, haller reda pa att nir handen ir knuten har fem tal
(fran 15 till och med 11) tagits bort och att det ir ett tal till som ska tas bort, s&
hon "tar bort O:an” (egentligen talet 10). For att vara siker siger hon att hon ”har
9” och borjar om igen (nu hiller hon fram nio fingrar) och riknar tre steg (9, 8,
7)ner till 7 (da har hon tagit bort nio tal), ndjer sig och dr siker pa att svaret ir 6.
Cecilia behandlar talen som enstaka enheter som riknas ett i taget med hjilp
av fingrarna.

Aven om Cecilia kommer ritt s visar hennes resonemang tydligt att hon
ir osiker och anvinder en onddigt krivande strategi som, forutom att den tar
mycket lang tid for henne, dessutom blir &in besvirligare i hogre talomraden.
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Uppgift: Berdkna 82—7. (82—7 gavs som ett naket tal pa en post-it-lapp.)

Nora anviinder dubbelrikning nerdt i uppgiften 82 -7 och forsoker forst halla
tva talrader i huvudet samtidigt utan att anvinda fingrarna. Det blir for kom-
plicerat, sa hon tar fingrarna till hjilp. Nora har hinderna knutna och haller nu
reda pa antalet steg genom att vika ut tummen pa hoger hand och ett finger i
taget niir hon siiger "1, 2, ..., 3, 4, viinta nu”. Hon blir osiker och bérjar om med
tummen och ett finger i taget, "viinta 1, 2, 3, 4, 5”. Nir hon har vecklat ut hela
hoger hand, viker hon upp tummen pa vinster hand, sedan pekfingret och
fortsitter "6, 7”. Nir hon vikt ut sju fingrar framgir det att hon ir osiker pa
var pa talraden hon befinner sig 75, jag menar 72, eller ... viinta, 71 tror jag”. Det
miirks att Nora forsoker halla de bida raderna i huvudet, dels de sju stegen fran
82 och dels var pa talraden hon befinner sig nir hon siger ”jag tinker ... forst
tar jag 82 och s tinker jag, dd miste jag veta hur linge jag ska rikna, det ir da
som jag riknar pa fingrarna”. Nir hon far frigan om hur hon gor nir hon siger
"ett” svarar Nora "d4 ir jag pa 81, ..., sen pa 80,79, 78, 77, ja och sen 76 eller jag
vet inte”.

Elevexemplen visar dubbelrikning nerdt med hjilp av fingrarna pi olika
sitt, men gemensamt ir att de riknar ett finger i taget och behandlar tal som
enstaka enheter. Elever som dubbelriknar, savil uppit som nerat, anvinder
tidskrivande ineffektiva strategier och de anvinder inte talens del-del-hel-
hetsrelation. Eleverna verkar inte se talens delar. I exempelvis 82—7 delar de
inte upp 7=2+5 for att underlitta utrikningen och i 15-9 utnyttjar de inte
nirheten till 10. Detta behover vi lirare uppmiirksamma mer redan i skolstar-
ten for att forhindra problem med berikningar lingre fram.

En annan dag har du samlat 32 stenar och din kompis 27.
Hur manga fler har du d&?

Anna anviinde dubbelrikning uppdr med hjilp av fingrarna ett steg i taget i
uppgiften 32— 27. Hon kommenterar att "d4 har kompisen mindre #n jag och
d& kan man gi uppat”. Anna verkar osiiker nir hon riknar pa talraden:

Hon funderar nagra sekunder pa uppgiften, héller bida hinderna pa bor-
det och rér knappt synbart pa fingrarna. Det framgar att svaret hon ger ir 4,
men pa frigan hur hon vet det, forklarar Anna sin berikning genom att vika ut
ett finger i taget pa vinster hand och berittar att hon "riknar uppit 28, 29, 30,
32, alltsé skiljer det 4”. Anna inser inte att svaret ir fel, dd hon missar ett tal pa
talraden.

Fingermonster

Begreppet fingermonster (hir synonymt med fingertal) anvinds for att
beskriva hur en elev anviinder fingrarna for att representera antal och synlig-
gora relationer mellan tal, utan att rikna ett finger i taget. Resultatet av en stu-
die med elever 6-12 ir visar att de elever som har god taluppfattning anvinder
fingrarna som en bild av antal, medan elever som presterar simre i aritme-
tiska berikningar anviinder svarare berikningsmetoder med och utan fingrar.
Neuman anvinder begreppet fingertal niir eleverna anviinder fingrarna for att
se antal utan att behova rikna. Elever i hennes studie som anvinde fingertal
utvecklade sitt abstrakta tinkande genom att dvergd till att "tinka med sina
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hinder” och anviinde fingrarna som en representation av hela antalet uppdelat i
tvé delar, diir talet 5 har en viktig roll och kan representeras av en knuten hand.
En elev i min studie anvinde fingerménster i berikning av uppgiften 13=7+_.

Du och en kompis har samlat 13 snackor tillsammans. Du har hittat sju,
hur m&nga har din kompis hittat da?

David héller fram bada hinderna pa bordet, tar med viinster hand om tum-
men och pekfingret pa hoger hand, striicker ut de kvarvarande tre fingrarna
pa hogerhanden, siger 7 och svarar sedan 6. Pa frigan om hur han gjorde, lig-
ger han bada hiinderna p4 bordet och svarar: "Jag gjorde sa hir, i stiillet for att
anvinda tre fingrar (pekar pd de tre fingrarna pa hogerhanden) for att jag har
inte 13 fingrar s jag riknar 10 forst (ligger bida hinderna pa bordet) forst sa
tar jag bort 7 (viker in hela viinster hand plus tummen och pekfinger pa hoger
hand) och da har jag 3 kvar men det blev ju 13 s3 d4 tar jag fram 3 till”(viker ut
de tvé invikta fingrar pa hoger hand och tummen pé vinster hand) och de dir
(pekar pa de fyra invikta fingrarna pd hogerhanden) blev dver nir jag riknade”.

Fingermonster fungerade fér denne elev som snabbt riknade ut uppgiften
och fick ritt svar.

Vilka berakningsstrategier anvander eleverna?

Mer in hilften, 60%, av de intervjuade eleverna anvinder dubbelrikning
uppit och dubbelrikning nerit i sina berikningar. Fyra av de arton interviju-
ade eleverna anviinder fingrarna i samtliga berikningar. Resultatet i studien
visar att minga av eleverna inte har utvecklat automatiserade kunskaper i
subtraktion inom talomrddet 1-20. Ett intressant resultat ir att fjorton av de
intervjuade eleverna, 77 %, antingen behandlar tal som enstaka enheter i stil-
let for grupperade enheter nir de dubbelriknar med hjilp av ett finger i taget
eller anviinder strategin upprikning av tal, nigot som gor berikningarna ong-
digt komplicerade. Eleverna i studien visar att de har sirskilt stora svarighe-
ter i subtraktion nir de anvinder dubbelrikning nerit med hjilp av fingrarna.
Dubbelrikning med ett finger i taget ir en strategi som ger eleverna problem
eftersom antalet fingrar inte ricker till niir talen dverstiger tio och inte funge-
rar i ett hogre talomrade.

Fingermdonster anviinder tre av eleverna och visar att fingrarna ir ett stod
for att uppfatta antal. Dessa elever lser uppgifterna samtidigt som fingrarna
visar en bild av talet utan att de riknar antalet fingrar. De anviinder subitisering
och erfar tals del-del-helhetsrelation. Vissa elever som dubbelriknar anvinder
fingrarna for att avlisa svaret i berikningen och de tittar inte pa fingrarna utan
visar att de uppfattar antalet bara genom att réra fingrarna.

Slutsatsen ir att elever, som anvinder dubbelrikning uppat och nerit
genom att halla tvd talrader samtidigt i huvudet, utfér komplicerade utriik-
ningar som belastar arbetsminnet, ngot som gor aritmetiska berikningar ono-
digt svira och kan resultera i att elever ger upp. Yngre barns berikningar med
hjilp av fingermonster kan vara en hjilp for fortsatta aritmetiska berikningar,
medan dubbelrikning uppit och nerit med hjilp av ett finger i taget kan ha
motsatt effekt. Neuman menar att nir dubbelrikning anvinds som huvudme-
todiaddition och subtraktion blockerar det méjligheterna att utveckla huvud-
och dverslagsrikning och dirmed alla forutsittningar {6r fortsatt utveckling av
det aritmetiska tinkandet.
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Det vi ldrare behover diskutera ir vad det ir i den tidiga aritmetikundervis-
ningen som péverkar eleverna att utveckla icke hallbara riknestrategier. Vi
behover alltsd uppmirksamma elevers strategier tidigt och hjilpa dem med
sddana som ir effektiva.

Vid ett besok pa en skolai New York noterades en affisch om subtraktions-
strategier i ett klassrum med eleveri ak 1. En av de foreslagna strategierna i sub-
traktion uppmanar till dubbelrikning nerat med hjilp av fingrarna. En fraga
jag da stiller mig dr om dubbelrikning ir en utlird strategi eller en strategi
eleverna sjilva kommer pa? Exempelvis var det ingen av nybdrjareleverna i
Neumans studie som anvinde dubbelrikning nerat.

Ytterligare forskning behovs for att ta reda pa hur vanlig dubbelrikning med
hjilp av fingrarna ir i grundskolan. Det vore intressant att studera hur eleverna
lir sig anviinda dubbelrikning med fingrarna och om det ir en del av under-
visningen i de ligre dldrarna. Om det med tidig undervisning i férskolan gar
att forhindra dubbelrikning med hjilp av fingrar, ir ocksé en friga for vidare
forskning.

Det kunde dven vara intressant att titta pa de elever som klarar testerna fel-
fritt. Anvinder de sig bara av talfakta eller anvinder dven de fingrar som stod
pa nagot sitt ibland?
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