Grundlaggande tabellkunskaper,
addition och subtraktion

Kapitlet behandlar

Grundldggande kombinationer, liten tabell
Fler kombinationer, stor tabell

Sékra tabellkunskaper

I detta kapitel behandlas forst inlirningen av grundliggande additions- och
subtraktionskombinationer och direfter behandlas fragor om att befista kun-
skaperna genom olika erfarenheter och 6vning. Med grundlidggande kombina-
tioner avses hir additioner frdn 0+0 till 10+10 och motsvarande subtraktio-
ner. Till exempel 4r 14-6 och 4-3 grundliggande subtraktionskombinationer,
men inte 14-3. Kapitlet avslutas med ett avsnitt som handlar om att befista
och memorera de grundliggande additions- och subtraktionskombinationer-
na, dvs tabellerna.

I denna handledning lyfter vi fram huvudrikning som den viktigaste be-
rikningsformen. Att elevernas huvudrikningsfirdigheter utvecklas pa de sitt
som beskrivs hir och andra sétt i samma anda 6kar deras kompetens, sjalvfor-
troende och kinsla av att behirska talen. Aktiviteter med huvudrikning har
mycket storre effekt 4dn skriftliga rdknedvningar nir det giller att utveckla
elevernas kinsla for tal. Fér denna utveckling 4r det viktigt att eleverna kan de
grundliggande kombinationerna.

Den metodik som rekommenderas hir ldgger tonvikten pé

* att de huvudrikningsstrategier eleverna anvinder ska vara utgdngspunkt
¢ diskussion av olika strategier

* utveckling av elevens personliga "verktygsldda” med effektiva beriknings-
metoder

* utveckling av férmégan att géra ldmpliga val av huvudrikningsmetod

* utveckling av forstelse fér sambanden i tabellen.
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Bortsett fran i de tidigaste skedena #r det ocksd viktigt med sikra minneskun-
skaper dvs att veta eller mycket snabbt kunna hirleda grundliggande addi-
tions- och multiplikationskombinationer, tillsammans med motsvarande sub-
traktions- och divisionskombinationer. Men de tvé faserna, den dir grunderna
laggs och den dir de memoreras, 6vas och befésts, bor ej blandas ihop. Snabb-
het och precision ska betonas och memorisering av tabellkunskaper ska upp-
muntras men forst nir barnen redan har effektiva metoder for att rikna ut
dessa uppgifter i huvudet eller fér att snabbt hirleda dem.

Det 4r en avgorande skillnad mellan att lira sig kombinationerna utantill
om man inte helt férstdr dem och att memorisera tabellen om man kan be-
rikna dem pd egen hand. Det dr dock viktigt att pa sikt kunna veta eller snabbt
kunna hirleda samtliga grundliggande kombinationer. Denna kunskap, till-
sammans med att férstd positionssystemet och rikneoperationer, dr grunder-
na for att kunna hantera de fyra riknesitten med flersiffriga tal. Det 4r ett
viktigt slutmal, men bér ej paskyndas eftersom det 14tt har motsatt effekt om
man gér alltfér hastigt fram.

Alla elever behover tid att befista nya kunskaper och gott om tillfillen att
anvinda sina nyférvirvade kunskaper i olika aktiviteter som spel, lekar och
projekt och inte bara pd matematiklektionerna. De behéver ocksé sirskilda
aktiviteter fér att trina minneskunskap.

Kanda svarigheter och missuppfattningar

Eleverna har tv8 huvudsakliga problem med grundliggande additions- och
subtraktionskombinationer: De kommer inte ihdg dem tillrickligt snabbt och
de kan inte berikna dem snabbt eller effektivt.

Det senare hinger vanligen samman med att de skulle behéva mer under-
visning fér att utveckla huvudrikningsmetoder. Alltfor ménga elever anvin-
der endast metoden att rikna uppat fér addition och nedat for subtraktion,
ofta med hjilp av fingrar, dven nir detta dr mycket arbetskrivande och litt att
tappa bort sig i. Ett sirskilt fel som kan uppsté nir man riknar ett steg i taget
ir att man kommer fram till ett svar som ir ett for litet eller ett fér mycket.
Det kan bero pa att man tappar bort sig i rikningen, men ofta ocksd pé att
man riknar in det tal man utgdr frin, som i exemplen nedan.

* Hur mycket 4r3+9? 3,4,5,6,7,8, 9,10, 11: det 4r 11.
* Hur mycket dr 14-6? 14,13,12, 11, 10, 9: det 4r 9.
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Att gora berakningar

Férvanansvirt nog verkar de flesta barn kunna multiplikationstabellen bitt-
re 4n de grundliggande additions- och subtraktionstabellerna. Det 4r méjligt
att det beror pa att addition och subtraktion med tal upp till tio 4r littare att
snabbt rdkna ut och att det darfor inte dr lika motiverande att memorera dem
eller att undervisningen inte ligger lika stor vikt vid det hir omrédet. Manga
barn #r inte tillrickigt sikra pé de grundliggande additions- och subtraktions-
kombinationerna utan behéver en strukturerad undervisningsgdng med spel
och aktiviteter f6r att befista dessa.

Elever som har svart att 16sa de grundliggande additionerna och subtrak-
tionerna genom huvudrikning pé 10 till 15 sekunder, behéver arbeta mer pa de
sitt som beskrivs inledningsvis bland undervisningsférslagen. Nir eleverna vil
befist sina minneskunskaper bor de kunna svara pa tvé-tre sekunder.

Om undervisningen

Omfattande forskning om hur barn verkligen beriknar de grundliggande ad-
ditions- och subtraktionskombinationerna visar att de effektivt anvinder ett
litet antal metoder. Vissa barn uppticker dessa mycket tidigt pa egen hand,
medan andra férvirvar dem senare eller inte alls, om de inte fir undervisning
om dem. Numera kan vi 18ta alla elever méta dessa strategier fran de tidigaste
aren, samtidigt som man virderar och uppmuntrar de metoder som barnen
sjdlva kommer med.

Teknik Kommentar

Uppatrakning eller Uppatrakning eller nedatrédkning med ett steg i taget

nedatrakning med ett ar effektivt och sdkert upp till hdgst 3 steg, darefter

stegitaget:0,1,2eller3.  uppstar latt felrdkningar.

Tiokamrater Tiokamraterna ar de par av tal som tillsammans ar 10:
9+1,8+2,7+3 ...

Dubblor Att veta att 1+1=2,2+2=4 .. & av ndgon anledning en

fardighet som barn verkar utveckla tidigt, oberoende
av sprak och kultur.

Ndra dubbelt Om barn kan "dubblor” utnyttjar de dessa for att rékna
ut “néra dubbelt” som &r 1eller 2 steg fran en "dubbla”:
7+46=6+6+174+5=5+5+2 ..
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Ldgga till 10 Den enklaste anvédndningen av platsvarde, som &r
mycket effektivt. Anda raknar ménga barn uppéat med
ett i taget fran forsta talet, fran 7 for att rakna ut 7+10.

Gavia10 Nar barnen kan alla tiokamrater upp till tio och
kan addera och subtrahera 10, anvdnder de dessa
kunskaper for att addera och subtrahera tal éver 10.
8+5:8 och 2 blir 10, och 3 till ar 13.
15-6:15 minus 5 ar lika med 10, minus 1 till blir 9.

G6r om subtraktion till "Hur mycket ar 16—9"? andras till "Hur mycket behovs
addition for att "9 ska bli 16"?
Kommutativitet 2+9 édndras till till 94 2.

Nirbarnenbehirskardessateknikerhardealltid minstettsittattriknautvilken
som helst av de grundliggande additions- och subtraktionskombinationerna.

Antingen det handlar om barn som méter dessa idéer for forsta gdngen eller
om barn som har rékat ut f6r misslyckanden, s& dr det viktigt att sirskilja den
fas dar idéerna forvirvas fran den fas dir firdigheterna befists och omvandlas
till minneskunskaper. Tidigare har kanske undervisning mest behandlat den
andra fasen, att befista och memorisera, utan att tid har dgnats &t den viktiga
forsta fasen dir idéerna forvirvas. Vi ska bérja med att se pa den férsta fasen.

Metodiken bygger pé en kombination av att barnen uppmuntras att férklara
hur de tinker nir de riknar och de effektiva metoderna i ovanstdende tabell.
Detta dr en kort sammanfattning av ndgra huvudprinciper som 4r himtade fran
Mental Computation: A Strategies Approach (McIntosh & Dole, 2004).

Uppmuntra barnen att férklara hur de tinker nér de riknar: Ge barnen upp-
gifter som de kan rikna ut i huvudet, ge uppgifterna muntligt. Barnen tinker
mer flexibelt om de inte ser talen nedskrivna. Ge dem upp till 10 sekunder att
rikna ut svaret och be dem sedan beskriva hur de tinkte ut svaret. Skriv upp
deras l6sningsmetoder pa tavlan.

Exempel: En elev foérklarar hur den 16ser uppgiften 8 + 6: "8 lagg till 6. Jag fyl-
ler upp attan till tio och d& har jag fyra kvar att ldgga till och det ar fjorton”.

Liraren skriver: 8 + 2 + 4 =14

Fraga varfor eleven delade upp sex pa just det sittet. Det ir viktigt att bar-
nen blir vana vid att férklara hur de tinker vare sig det dr ritt eller fel. Fraga
om &vriga elever gjorde likadant och be om fler férslag pa hur uppgiften kan
16sas. Nagra férslag skulle kunna vara:

"Jag visste att 6 och 6 dr 12 och 2 till dr 14.” (Néra dubbelt.)

"Jag gjorde 8; 9,10, 11, 12, 13, 14.” (Uppétrikning, men farligt ldngt.)
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Att gora berakningar

Presentera effektiva metoder: Man kan antingen bestdmma sig for att ta upp och
presentera en viss metod i samband med att ett eller flera barn har beskrivit
att de anviint den eller géra upp en plan for att presentera de olika metoderna
i ordning. Oavsett tillvigagangssitt dr det viktigt att presentera metoder och
ge dvningsuppgifter utan att 1ta det framst som om det dr den korrekta eller
bista metoden fér nagon sirskild uppgift. Barnen maste fa uppfatta att de har
valfrihet betriffande hur de riknar ut en viss uppgift, s att de pé ett naturligt
sitt anvidnder de metoder de kinner sig sikra pd. Samtidigt dr det viktigt att
uppmirksamma och hjilpa barn som tenderar att "fastna” i omstindliga och
icke utvecklingsbara metoder.

* Be ofta eleverna att med egna ord beskriva hur de har 16st uppgifter och
diskutera de olika strategier de har anvint.

*  Gor en viggplansch 6ver de olika metoderna.

* Introducera en metod i taget och ha ofta korta stunder med
Svningsuppgifter i huvudrikning.

* Nir en elev har beskrivit ett sitt att 16sa en uppgift, frdga d& om det finns
nagra andra sitt att l6sa den.

* Ligg sirskilt mirke till de barn som drar sig f6r att anvinda ndgon annan
metod dn framatrikning eller bakatrikning.

* Betona inte hastighet eller utantillkunskap under det inledande
uppbyggnadsskedet.

Det huvudsakliga malet ér att f3 barnen att bli bekanta med och lira sig att lita
pa ett bredare spektrum av effektiva metoder, att fa dem att ga vidare frén att
anvinda enbart framétrikning eller bakatrikning.

Ett exempel

Nir man undervisar de yngsta barnen behéver de olika 16sningsmetoderna in-
troduceras med hjilp av laborativa aktiviteter kombinerade med goda mojlig-
heter att samtala om det som hiinder. Detta exempel visar den generella meto-
diken, ga fradn handling och diskussion kring dskddliga foremal via tankebilder
till symboler.
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Fér att introducera tio-
kamrater 4r tiobri-
dan och tiohuset bra
redskap. De dr bittre
bilder av 10 4n en rad
med tio rutor, efter-
som femman ir tyd-
ligt markerad, och de
udda och jimna talen
ocksa framgér tydligt.

Har har markdérer placerats i 7 av de 10 rutorna. Barnen kan omedelbart se
att det beho6vs 3 markérer till for att fylla upp de 10 rutorna. Detta dr visuellt
mycket dvertygande. Det dr viktigt att ocksd sétta denna visuella bild i sam-
band med symboler 7+3 eller 7+3=10. Barnen kan sedan undersdka och an-
teckna andra tiokamrater. Senare kan tva sddana bilder anvindas fér att un-
dersoka "gé via 10”. Markorer frdn den andra tiobradan kan da flyttas for att
fylla tomma rutor i den férsta.

Att bygga upp sikra tabellkunskaper

Vi skriver ibland de grundliggande additionskombinationerna som en tabell,
additionstabellerna 1+1, 1+2, 1+3 .., men det ir inte pa det sittet vi lir oss
dem. Det ir bittre att gruppera kombinationerna s att de som kan riknas ut
med en viss tankeform behandlas tillsammans (se nedan). Detta betyder inte
att en specifik tankeform #r den enda ritta for dessa kombinationer, men det
innebir att for varje kombination har eleverna minst en ordentligt férklarad
metod att anvinda. Ett sitt att gruppera féljer nedan.

Upprakning

Tmer 241 341 4+1 541 6+1 741 841
Omvant 142 143 144 145 146 1+7 148
2mer 342 442 542 6+2 7+2

Omvant 2+3 244 245 246 2+7

3mer 443 543 643

Omvant 3+) 3+4 345 3+6
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Att gora berakningar

Ingafler +0 2+0 3+0 4+0 5+0 6+0 740 8+0 9+0
Omvant O+1 042 043 0+4 0+5 0+6 0+7 0+8 049
Tiokamrater

10+0 9+1 842 7+3 6+4 545 4+6 3+7 248

1+9 0+10

Dubblor
0+0 141 242 343 4+4 5+45 6+6 7+7 8+8
9+9 10+10

Ldggtill 10
10+1 10+2 10+3 10+4 10+5 10+6 10+7 10+8
10+9

Omvant 1+10 2+10 3+10 4+10 5410 6410 7+10 8+10
9+10

Tiotalsévergdngar

Nio plus 9+2 9+3 944 9+5 946 947 948

Omvant 2+9 349 449 5+9 6+9 749 849

Attaplusoch 8+3 844 845 846 8+7 7+4 745

sjuplus

Omvant 348 4+8 548 648 7+8 4+7 5+7

Ndra dubblor
4+5 546 647 5+7

Omvdnt 5+4 645 7+6 745

Det ir inte nédvindigt att stilla upp ndgon motsvarande éversikt for subtrak-
tion. Undervisningen bér inriktas pé att eleverna enkelt ska kunna hirleda
subtraktionskombinationerna ur ovanstdende nir de vil férstdr sambandet:
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12-7=7? kan ses som 7+?=12. Det kan 4nd8 vara lampligt att anvinda spel och
dataspel som ger 6vning.

Anvind uppsittningar med tio uppgifter i varje, som barnen kan testa sig
sjdlva med, och fér att anvinda som test for hela klassen eller enskilda elever.
Det kan vara bra om varje uppsittning koncentreras pd nagon av de grupper
av kombinationer eller tankeformer som riknas upp ovan. L3t eleverna skriva
upp vilka sirskilda kombinationer de tycker &r svéra. Kontrollera om dessa bil-
dar ett monster. Vissa barn har svart for de uppgifter dir det andra talet ar
storre dn det forsta. Andra gor alltid fel nir det 4r en nolla inblandad. Fokusera
i samtliga aktiviteter pa det enskilda barnets framsteg och behov, inte pé hur
de ligger till i forhallande till klassen.

Elever som har svart att rikna ut (till skillnad fran att memorera) de grund-
liggande kombinationerna bor ga tillbaka till de inledande aktiviteterna. Elev-
er som ir i behov av sirskilt stéd behdver en vil organiserad och strukturerad
undervisning. De behéver ofta fler och kontinuerliga tillfillen till repetition
under korta, dterkommande stunder. Sekvenser av sammanhingande under-
visningsaktiviteter som gér fram i smé steg och med tydliga méal som dr méjliga
for eleven att uppné dr mycket betydelsefullt.

Sikta pa att {8 eleverna att vara sa gott som sikra pa de grundlaggande kom-
binationerna innan de bérjar rikna med tva- och tresiffriga tal.

Ngra forslag
Hir ér ett spel for individuellt bruk, som har visat sig flexibelt och anvindbart.
Man behéver en spelplan och 24 spelmarker att 14gga pa rutorna.

Hitta tiokamrater
Leta ritt pa tva tal som tillsammans 4r 10 och marke-
ra dem med spelmarker. Leta sedan ritt pd nista par
av tal som ir 10 tillsammans. Fortsitt till dess att det
bara finns ett omarkerat tal kvar. Det ir kontrollsiff-
ran. Fér den avbildade spelplanen #r kontrollsiffran 4.
Om du fér den siffran kvar har du férmodligen tickt
spelplanen pé ritt sitt.

Tillverka fler spelplaner med tolv par av tal som
tillsammans &r 10 och en kontrollsiffra.

Se dven Tiokamrater pd hég, ncm.gu.se/node/727
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