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PROBLEM
AVDELNINGEN

De fyra forsta problemen handlar om talbegrepp och relationer mellan tal. Direfter foljer problem
som tar upp grundliggande geometriska objekt, framforallt triangeln. Uppmuntra dina elever att
fora resonemang med varandra kring begrepp, relationer och hur de natt fram till sina Iosningar.
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Forsta forsoket

I din byraldda finns det minst 2 par
svarta, 3 par réda och 5 par vita strum-
por. En vinterdag har du valdigt brattom
till bussen. Hur mdnga strumpor beho-
ver du ta i morkret for att vara saker pa
att fa tva i samma farg?

Andra kastet

Kasta en tarning tva ganger, ldagg sam-
man podngen och dubbla summan.
Om du far 3 i forsta kastet och ska ha en
summa som ar mindre én 15, vad kan du
sla i andra kastet?

Aldersrelation

Henrik foddes pa sin mormors fodelse-
dag. Hans alder idag far vi genom att
byta ordning pa siffrorna i det primtal
som anger mormors alder. Om tio ar ar
Henriks mormor tre ganger sa gammal
som han. Hur gamla dr de idag?

Beromd primtalssumma

Skriv 24 som en summa av tva primtal
pa s& manga satt som mojligt. Prova
med andra jdmna tal. Gar det alltid att
hitta tva primtal?

Leta parallelltrapetser
Ett likbent parallelltra-
pets &r en fyrhorning
dar tva sidor ar paral-
lella och de tva 6vriga
sidorna dr lika ldnga. Hur
manga likbenta paral-
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lelltrapetser finner du i
triangelnatet?

Fem kvar

Tank dig att triangelfiguren i 3925 &r
lagd med tandstickor. Ta bort fyra tand-
stickor sa att det blir fem trianglar kvar.

Lyftinte pennan

Undersék om du kan rita triangel-
figurerna i 3925 och 3926 utan att lyfta
pennan och utan att rita ndgon av
sidorna mer @n en gang.

Prima triangel

len triangel drvarje sidas l[angd ett prim-
tal. Aven omkretsen ges av ett primtal.
Vilken &r triangeln med dessa egenska-
per som har den minsta omkretsen?

Trianglar, trianglar...

En liksidig triangel har sidan 10 cm. Hur
manga sma liksidiga trianglar med sidan
1 cm behovs for att fylla den storre tri-
angeln pd samma satt som triangel-
figuren i problem 39257

Lika stora areor?

De koncentriska cirklarna i figuren har
radierna 1,2, 3,4, 5,6 och 7 cm. Undersok
vilka omraden som har samma area.




Svar, ledtradar och kommentarer
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4 strumpor. De tre forsta kan ha olika
farg, men den fjarde maste ha samma
farg som ndgon av de forsta tre.

1,2,3eller4.Omduslar 5 eller 6 ar sum-
man 16 respektive 18.

17 och 71. Med tanke pa tdnkbara ald-
rar finns det inte s& manga primtal att
prova. Kan ocksa l6sas med hjélp av
ekvation.

5+19, 7417, 11+13. Enligt en hittills
obevisad men mycket berémd férmo-
dan av Goldbach (1742) galler foljande:
Varje jamnt tal storre an eller lika med 4
kan skrivas som summan av tva primtal.

18. Det finns sex parallelltrapetser med
olika langa parallella sidor, parallella
med varje triangelsida, (3-6=18). D4 har
vi inte réknat med romber eller parallel-
logrammer som inte &r romber. Dessa
ar specialfall av parallelltrapetser. Hur
manga romber och hur mdnga parallel-
logrammer finner du?

Exempel:

Det gdr om du borjar och slutar i ett
horn dar tre sidor mots. Varfor?
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Triangeln med sidorna 2, 2 och 3.
Triangeln med sidorna 5, 7 och 11
ar den minsta icke likbenta triang-
eln med dessa egenskaper. Finns det
en ratvinklig triangel med sddana
egenskaper?

100. Antalet trianglar 6kar med tva for
varje ldgre "vaning” 1,3,5,7,9, 11,13, 15,
17,19.

Summan 10-(1 +19) / 2.

Alternativa l6sningar:

1. Den stora triangeln har 10 gdnger sa
stor bas och 10 génger sd stor hojd som
den lilla, alltsd hundra gdnger sa stor
area. Darfor behovs det 100 smatriang-
lar for att fylla den.

2. Rita en romb som bestar av tva stora
trianglar. Den kan delas i 100 sma rom-
ber. Varje liten romb bestar av tvd sma
trianglar, sd den stora romben innehal-
ler 200 sma trianglar och en stor triangel
arju halften av denna.

Exempel: Ringen mellan cirkeln med
radien 5cm och den med 4cm har
samma area som cirkeln med radien
3cm (251 = 16mm = 9n). Ringen mellan
cirkeln med radien 7cm och den med
5cm har samma area som ringen mel-
lan cirkeln med radien 5cm och den
med 1 cm (497 — 251 = 251 — ).

Cirkeln med radien 4 cm har lika stor
area som omradet mellan cirklarna med
radierna 3 cm respektive 5 cm.

Goran Emanuelsson
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