Vir kira konjugatregel

Kommentar av Sture Sjostedt

I Ndmnaren nr 2/11 presenterar Bengt Ulin "Lite digitalromantiskt godis" dir han anvénder
konjugatregeln och l8ser ndgra problem med kvadratiska tal.

I Bengt Ulins bok "Fibonaccitalen och gyllene snittet" (Utgiven av NCM 2008) finns pé sidan
15 en formel for Fibonaccitalen som paminner om detta allménna samband (r*—s*)/(r—s).
Jag viljer r = 9 och s = 1 och konstruerar ett problem dér konjugatregeln kan anvindas.

Problem: Sittink=1,2, 3, .... isambandet ( 9k . 1)/8 och fa en talfoljd som borjar med
talen 1, 10, 91. Vilket blir nésta tal i f6ljden?

Visa att dessa tal dr triangeltal och kan skrivas pd formen n(n + 1)/2.

Losningar och kommentarer:
Sétter man in k=4 och riknar far man (9*-1)/8 som ger 820.

Vill man ha en enkel rekursionsformel kan man anvianda 1 som startvirde och berdkna term
tva som 9*1 + 1 = 10.

Den tredje ar 9*10 + 1 =91.

Vill man ha den fjdrde rdknar man sé hér : 9*91 + 1=820.

Den femte far man med 9*820 +1 = 7381 Kontrollera genom att sittaink =51 (9 - 1)/8.
Rekursionsformeln blir : to+1 = 9%ty +1 .

Soker man en formel dir man anvinder 1 och 10 som startvirden finner man att denna ger
samma talfoljd t, = 10%t, - 9%ty t1=1 =10

Aven formeln t,; =t, +9" t;=1 ger samma talfoljd.

Att talfoljden bestar av triangeltal visas med konjugatregeln och att 9 = 32.

(9% - 1)/8 skrivs om till ((3*+ 1)/2)* ((3- 1)/2)*(1/2) .

Extraparenteser dr inlagda for att visa faktoruppdelningen.

Jag visar att (3 + 1)/2) - ((3*- 1)/2) = 1 och d& kan (3*+ 1)/2 bytas mot (n + 1) och
(3%- 1)/2 mot n som medfdr att talen kan skrivas pa formen n(n + 1)/2.

G+ D2- B -1D2=3*2+% -3*2+1% =1






