Svar och korta l6sningar Ecolier 2006
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Den tredje figuren upprepas som nummer sex.
I det 6vre lagret aterstar 2 och det var 9 klossar frn bérjan.
I dag dr det onsdag och Karl hade fodelsedag igér.

Fér att nd andra utgdngar méaste man passera rum med fler dn tre
vaggar.

De andra beloppen 3, 6, 7 och 8 euro kan betalas utan pengar tillbaka.
Vid ett bord far 4 plats. For varje ytterligare bord blir det 2 platser till.

Det far rum tva vid varje bord, plus en vid varje kortsida pa langbor-
det.

Det 4r lika ménga kvadratdiagonaler i alla fyra figurerna.

P4 gatunumren 1-14 finns 14 hus. P4 nummer 15, 17 och 19 finns 3

hus till.

Trdden 4r 24 lingdenheter och kan formas till en rektangel med
sidorna 5 och 7 lingdenheter.

Den billigaste vigen kostar (20 + 10 + 30 + 20 + 10) kr.
Pusselbitar med lika stor area som C har annan form 4n denna.

For varje storre figur okar antalet stickor som behdvs i nedersta
vaningen med 3. Det behovs alltsd 11 stickor till for det fjarde huset.

I den forsta asken finns vikterna 4 goch 5 g. I den andra2 goch 6 g.
Med andra kombinationer for att fa 9 g och 8 g gar det inte jimnt ut.

Det kort man lagger forst lingst till vinster, maste ha sé litet tal till
vianster som mdijligt, dvs 2. Vilj sedan varje gdng kort som har minst
tal i positionen till vdnster. Svarsalternativ A, B och E gir inte att

lagga.

Sparvarna sitter i ordning Olle, Leo, Moa, Ida med 2 meters mellan-
rum.

Antalet sidoytor som inte syns i figuren &r 18, 6 &t varje hall.
Antalet synliga dr 18, 6 uppét, 6 framét och 6 at sidan.

Katja, Fatima och Isabell bor pd samma véning, alltsé pa
Overvaningen.

Eftersom Ivo far 10 extrakast har han traffat mittcirkeln 5 ganger.
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Arbeta vidare med Ecolier 2006

Vi hoppas och tror att du finner ménga intressanta idéer bland arets Kédnguruaktiviteter och att
denna problemsamling kan inspirera undervisningen under flera lektioner. Hir ger vi nagra f6r-
slag att arbeta vidare med.

Eleverna kan 16sa Kénguruproblemen med olika representationer. De kan arbeta laborativt eller
genom att rita bilder. De kan resonera sprakligt, bade skriftligt och muntligt och 16sa problemen
med utrakningar. Samma problem kan f6rstés 16sas pé flera olika sitt. Eleverna kan arbeta parvis
eller i grupp och diskutera hur de tinkt. De kan gemensamt f6érsdka finna olika 16sningsmetoder,
sedan jamfora och se vilken de finner enklast eller mest spinnande. De kan formulera egna akti-
viteter eller exempel med anknytning till fragestillningar som kommer upp vid samtalen eller
diskutera vad de lirt sig genom att fundera 6ver problem. Att jimféra olika uppgifter och gora
kopplingar till hindelser och upplevelser i eller utanfér skolan 4r en bra utvecklingsmoijlighet. Att
se likheter mellan olika problem, att se det som 4r gemensamt och generellt 4r en visentlig del av
problemlésning.

Flera av exemplen har anknytning till uppgifter som varit med i tidigare omgéngar. Vi visar pa
nagra sddana kopplingar, men det finns fler och ocksd méjligheter att ga vidare till andra Kanguru-
klassers problemsamlingar. Alla tidigare problem, som varit med sedan starten i Sverige, finns att
himta p& namnaren.ncm.gu.se

Det finns naturligtvis mycket annat att géra, 4n det vi tar upp hir. H6r av er med idéer och f6r-
slag som vi kan publicera pé Kdngurusidan i Namnaren eller pa nitet.

TTR

1 Olika exempel med de tre figurerna kan formuleras for att fordjupa utbytet kring méjliga
sekvenser och regelbundenheter:
- Hur kan figurerna placeras om alternativ A ska vara det korrekta? Det finns olika sitt.
— Hur ska figurerna placeras om alternativ E ska vara det ritta?
- Vilka figurer foljer i nedanstéende rad?

AT A%

De tre figurerna kan kopieras pa kort och eleverna kan ligga egna variationer med rader och
monster. En liknande uppgift dr Ecolier 2001 nr 1.

2 For att utveckla sin rumsuppfattning ir det bra att fundera baklianges.
- Hur skulle figuren med kuberna sett ut om alternativ A varit det ratta? Alternativ E?
Hir kan eleverna ocksé uppmirksamma att det finns flera méjligheter for de saknade
klossarnas placering.

For att utveckla rumsuppfattning dr det bra att bygga ritblocket med de 18 klossarna och
sedan studera och rita av det frdn olika hall efter att ett antal klossar tagits bort. Det kan
kombineras med diskussioner kring uppgift 16.

3 Med hjilp av almanacka ér det littare att 16sa uppgiften. En egen almanacka skaffar vi oss
genom att skriva dagarnas namn i f6ljd. D4 har vi ndgot att hianga upp tinkandet pa. Frigorna
kan varieras:

— [ férrgér for en vecka sedan fyllde Isa ar. Vilken veckodag var det?
- I morgon ir det bara fem dagar tills jag fyller. Vad ér det fér veckodag da?

En litet svarare uppgift med just veckodagar hittar du i Ecolier 2004 nr 14 och en dnnu svarare,
men intressant uppgift, i drets Benjamin nr 19.
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Det finns olika sitt att resonera. Vi kan soka oss fram genom rum med bara tre viggar. Vi
kan ocksa leta ritt pd rummen som har fler 4n tre viggar, de ir inte s& ménga, och vi kan ga
baklidnges och se hur langt vi kommer. D3 uppticker kanske eleverna att utgdngarna A-D
dr omgivna av rum med fler dn tre viggar sd att E 4r den enda moijliga. Att sedan géra egna
labyrinter med olika geometriska figurer dr populirt.

Vardagssituationer av det hir slaget férekommer ofta. Mera sillan forsoker vi kanske betala
med jimna pengar eller kontrollera att vi far ratt summa tillbaka? Det kan vara bra att
uppmirksamma pa olika sitt, i tanken eller med riktiga pengar.

Gor egna varianter som tex: Ada har tre mynt, 5, 2 och 2 euro i sin pldnbok. Vilka belopp
mellan 1 och 9 euro kan hon betala utan att {3 tillbaka?

Hir ar det lampligt att se hur ménga platser det blir nér vi sitter ihop tva bord och sedan tre
bord fo6r att direfter generalisera och se att det blir 2 platser extra for varje bord. Uppmuntra
barnen att rita och dra slutsatser. Nir vi sett hur det fungerar kan vi fundera pé hur manga
bord det behévs for t ex 28 eller 36 pa skolfesten. Att formulera en formel i ord 4r bra och
forbereder for mer formellt, algebraiskt tinkande:

Antalet personer = 2 X antalet bord + 2 (pd dndarna) dvs p = 2 - n + 2 med symboler.

Antalet bord som behovs = Hilften av (antalet personer — 2)dvsn="% - (p - 2).

Intuitivt verkar kanske D ge den kortaste vigen da den héller sig inom ett mindre omrade.
Men eftersom det finns lika manga kvadratdiagonaler i alla figurerna sé 4r vigarna faktiskt
lika 1&nga. Hir kan det vara bra att jamfora med ett gatunit dir vi séker oss fradn en punkt till
en annan och maéste félja gatornas strickning.

Jamfoér Ecolier 2002, nr 11 och en litet mer utmanande uppgift i Benjamin 2004, nr 13.

Det finns olika sitt att resonera. Det enklaste 4r kanske att konstatera att det finns hus pé
alla nummer frén 1 till 14 och sedan lagga till antalet hus pa 15, 17 och 197 Men vi kan ocksa
undersdka hur manga udda tal det finns 1 - 19 och hur ménga jimna mellan 2 och 14. Vi kan
skriva upp alla talen i en foljd och tex férst komma underfund med att fran 1 till 10 finns det
5 udda och 5 jimna tal, sedan att frén 1 till 14 finns det 7 udda och 7 jagmna tal, frdn 1 till 20
finns det 10 udda och 10 jimna.

Jamfor med Ecolier 2002, nr 7.

Den svarta trdden dr 24 cm. Vilka olika rektanglar gar det att forma med denna trdd? Ja, det dr
en intressant uppgift att arbeta med. Hir 4r det viktigt att vara systematisk och ga igenom alla
mojligheter, tex ta dem i ordning med en av rektangelsidorna 1, 2, 3 osv.

Jimfér med Ecolier 2005, nr 14.

10 Eleverna kan gora egna uppgifter av motsvarande slag eller &ndra i figuren som finns.

11

Hur skulle bilden sett ut om alternativ C hade varit det riktiga? Alternativ D? Vilket/vilka
priser behover dndras for att alternativ A ska vara det korrekta?

En uppgift att arbeta vidare med 4r att rita alla tinkbara pusselbitar som bestar av fem
smakvadrater, som i alternativen B, C och D. Vilka andra finns det? Om man vill borja

med négot enklare sd kan man bérja med 2, 3 och 4 smakvadrater och se hur antalet vixer.
Eleverna kan ocksa gora egna pussel med bitar av olika storlekar, men som ska passa i en given
rektangelform, t ex 5 x 7 rutor.

Liknande uppgifter att studera dr Ecolier 2002, nr 3, 2003, nr 9 och 2004, nr 6.
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12 Matematiken handlar mycket om monster, att finna talmonster eller geometriska ménster
och studera hur de dr uppbyggda. I det hir exemplet kan vi tinka oss att vi bygger storre
och st6rre hus genom att bygga en ny bottenvéning for att f ett nytt hus. Foér varje hus 6kar
antalet stickor som behovs i nedersta viningen med 3. Det behovs alltsa 11 stickor till for det
fjarde huset. Hur ménga stickor behévs f6r det femte och sjitte huset? For det tionde? For det
tjugonde?

13 Vi ser att summan av de sex vikterna dr 21 g. Hur skulle uppgiften formuleras om for att
alternativ B ska ge det korrekta svaret? Alternativ E?
Om vi tar bort villkoret att det ska vara tva kulor i varje ask och tinker oss andra alternativ, s&
kan det liggal g,2 g, 6 giden forsta asken och 3 g, 5 gi den andra. D4 blir vikten 4 g 6ver till
den tredje asken. Finns det ndgon annan kombination som dr mojlig i detta fall?
Liknande problem ir Ecolier 2004, nr 5.

14 Det kan vara bra att borja med ett enklare alternativ med t ex 9, 5, 8 och 3 pa lappar och sedan
kanske med t ex 19, 63, 24 och 217 fér att diskutera hur positionssystemet fungerar. D4 4r det
lampligt att ocksd fundera dver hur lapparna ska laggas for att talet ska bli s& stort som majligt.
En utvidgning dr att diskutera hur man med lapparna ska lidgga tva tal som har s liten eller s&
stor summa/differens som méijligt. En annan variant ar att eleverna fér sitta + eller — pa alla
tal och sedan addera/subtrahera fér att komma s& néra noll som méijligt.

Liknande, litet svarare, problem #r Ecolier 2002, nr 20.

15 Aven hir kan det vara bra att arbeta med lappar och placera dessa enligt textens information.
Vilket avstand skulle det vara mellan Leo och Ida fér att alternativ A skulle vara det korrekta?
Liknande problem ir Ecolier 2003, nr 13 och Ecolier 2005, nr 11.

16 For att utveckla rumsuppfattning kan det vara bra att b6rja med 4 hoplimmade klossar i
motsvarande bygge. Genom att bygga och/eller rita och forestilla sig byggnadens utseende
fran olika héll kan vi komma fram till att 18 sidor ska malas. Sedan kan vi fortsitta med
problemets byggnad och kanske ocksa gora den stérre med en vaning till i botten. Hur ménga
sidoytor ska d& mélas? Ser du ndgot monster?

Liknande problem #r Ecolier 2003, nr 10 och 2004, nr 18.

17 Aven hir 4r det bra att skriva namnen p3 lappar och sedan placera ut dessa enligt textens
villkor. Hur skulle texten dndras for att alternativ C skulle vara det korrekta?
En liknande uppgift dr Ecolier 2004, nr 13 och en négot svérare uppgift ir Benjamin 2005, nr
21 formulerad om flickorna i denna uppgift:

Isabell, Anna, Katja, Olga och Fatima sitter pa en parkbénk. Isabell sitter inte langst till hoger.
Anna sitter inte langst till vinster. Katja sitter varken ldngst till hoger eller lingst till vinster.
Fatima sitter inte bredvid Katja. Katja sitter inte bredvid Anna. Olga sitter till héger om Anna,
men inte nédvindigtvis intill henne. Vem sitter lingst till hoger?

A: Olga B: Anna C:Katja  D: Fatima  E: Det gir inte att avgora.

18 Om Ivo triffar mittcirkeln med ett kast s far han kasta 10 + 2 pilar, om han triffar med tva
kast far han 10 + 4 pilar osv. Om Ivo istillet skulle fé en extrapil for varje traff i mittcirkeln,
vilket alternativ 4r da det korrekta?

Liknande uppgifter 4r Ecolier 2003, nr 16 och 18.
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