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Hur kommer det sig att fyra delat med ett blir fyra...?
...om man delar fyra en gdng maste det val bli tva?

Sina Hallén
Lararei matematik pa M orbyskolan (7-9-skola) i Danderyd samt projektassistent for
amnesprovet i matematik for arskurs 9 pa PRIM-gruppen, Lararhdgskolan i Stockholm.

Bakgrund

| mitt arbete som matematikl&rare pa hdgstadiet upplever jag att ett av de stora problem
elevernahar i matematik ar forstael se for divisionsbegreppet. Jag hade en elev en gang
som nar hon gick i attan stannade kvar och fragade mig en sak som hon hade funderat pa.
”"Hur kommer det sig att fyra delat med ett blir fyra? Om man delar fyra en gang borde det
val bli tva?’

Det hér var en mycket duktig elev och hon hade inga svarigheter med att tillgodogora sig
undervisningen eller klara proven. Trots det var det uppenbart att hon inte hade till&gnat
sig ett viktigt begrepp. Jag har sedan alltmer fatt upp 6gonen for att elever oftainte har
tillagnat sig divisionsbegreppet.

Divisionsbegr eppet
| ” Den grundldggande matematikundervisningen” (Frits Wigforss 1955) kan man |1&sa om
hur det borde undervisas om divisionsbegreppet. | boken utfardas ocksa en varning:

“ Den viktigaste anmérkningen om réknesattens innebord hanfor sig till
divisionen. Mycken oklarhet i rakneundervisningen uppkommer, om g de
tva vasentligt skilda tankegangar uppméarksammas, som ligger bakom
detta raknesatt.”

Med de tva vasentligt skilda tankegangarna menar Wigforss delningsdivision och
innehallsdivision. Han menar att dessa tankegangar bor hdllas” lika strangt isar som de
andra réknesatten” .

Fram till borjan pa 1960-talet, da division var uppdelad i delningsdivision och
innehdllsdivision. fanns det alltsa 5 réknesétt i Sverige De tva olika divisionssétten hade
ocksa olika beteckningar.

For att forsta skillnaden mellan de tva tankegangarna vid division kan man studera
foljande exempel som & hamtade ur Wigforss bok.

Exempel pa delningsdivision (betecknades med brakstreck, /)
Tio pojkar skulle delalika pa ett 60 dm langt snore. Hur lang bit kunde
de favardera?

Exempel painnehallsdivision (betecknades med kolon, :)
Nagra pojkar delade likamellan sig ett 60 dm langt snore, sd att var och
en fick 10 dm. Till hur manga rackte snoret?

Bada exemplen ska ldsas med divisionen 60/10 men tankegangarna &r olika. En elev som i
det andra exemplet téanker sig en uppdelning i 10 forstar inte hur uppgiften skaldsas. Dar



maste man téanka hur manga ganger 10 fér platsi 60. Svaren blir ju 6 i bada fallen men
enheternaolika. | forsta exemplet efterfragas antalet bitar och i andra antalet pojkar.
Om man skulle skriva”enheter” i berdkningarna skulle det se ut som fdljer:

Delningsdivision Innehdllsdivision
60 dm/10 pojkar = 6 dm/pojke 60 dm:10dm =6 st

Vid innehdlIsdivision har téljare och ndmnare samma enhet och svaret blir ett antal, medan
svaret vid delningsdivision & paformen ”per styck”. Varfor forsvann da denna strikta
uppdelning i tva olika raknesétt med tva olika sétt att beteckna tankegangen? | " Tidskrift
for skolmatematik” (nr 1, september 1955) finner man en artikel av lektor Edvin Ferner.
Artikeln heter " Innehallsdivision och delberakning — en kritisk analys”. Det fanns pa den
hér tiden olika uppfattningar om hur man skulle undervisa om division. Det fanns de som
menade att det var bra att strikt sérskilja de bada tankegangarna, men det fanns ocksa de
som menade att de tankegangar som kravs for att tudela divisionen var for komplicerade
for barn under andra och tredje skolaret. Ferner ansl6t sig till den senare uppfattningen och
presenterar i artikeln sina argument for att sla ihop delberakning och innehallsdivision till
ett réknesétt, division. Ferner skriver:

“ Begreppen innehdllsdivision och delberakning &r ju mer an sekelgamla.
Det som tillkommit &r endast att man stréngare an forr, nastan rigorost,
skiljer de bada divisionssatten at. Man faktiskt klyver ett raknesatt i tva
och pa sa sitt skapar en splittrande mangfald i stallet for att soka na det,
som ar vardefullt i all undervisning: 6verskadlig enhet och sammanhang!”

Det var alltsa en debatt pa den har tiden som ledde till att de tva divisionsétten slogsihop
till ett réknesétt. | modernare litteratur ” Baskunskaper i matematik” (Lowing, Kilborn
2002) kan man |asa om betydelsen av att elever har tillgang till bada tankestrategierna for
division. De skriver till exempel att det 1998 bara var 26 % av elevernai en undersokning
som klarade av att formulera en réknehandelse till berakningen 14/0,5. Dettatroligtvis for
att elevernainte beharskar ett innehdllsdivisionstankande. Att elever inte beharskar
innehallsdivisionstankande leder ocksatill svarigheter med uppgifter av typen 800/400
eftersom det blir svart att tanka sig detta som en delningsdivision. De skriver ocksa att
manga manniskor intuitivt anvander bada tankeformerna men

“ Det &r lararens uppgift att bygga upp ett sprak for dessa tankeformer
och setill att de hos eleverna foradlastill att bli anvandbara verktyg, t ex
vid huvudrakning och vid brék och decimaltal.”



Under stkning

For att undersoka vilka kunskaper elever i rskurs 7 har om division har jag konstruerat
uppgifter som handlar om delningsdivision och innehallsdivision och bett dem beskriva
hur de téanker nér de |6ser dem. Ett exempel paen uppgift & foljande:

Du har 15 kronor som du ska kdpa tuggummi for. Varje tuggummi kostar 1,25 kr. Hur
manga tuggummin kan du kopa?

Elevlbsning:

1,25°10= 12,5
15-125=25
125°2=25

Svar: 12 st

Eleven hade tillgang till miniréknare men valde énda detta sétt att |6sa uppgiften. En
metod dar multiplikation anvands och det blir flera berékningssteqg istéllet for att berékna
antalet tuggummin i en enda berdkning med division. Samma elev lyckades konstruera en
réaknehandelse till 32/4 som var relevant men misslyckades med 12/0,4. Slutsatsen blir att
denna elev har tillagnat sig tankegangarna for delningsdivision men inte for
innehallsdivision.

Diskussion

Eleverna &r oftast va fortrogna med tankandet vid delningsdivision men ala har inte
tillgang till tankestrategier for innehallsdivision. Frits Wigforss menar att det &r av stor
vikt att man skiljer pa de olika sdtten att tanka ndr man undervisar om division. Eleverna
maste fatillgang till bada tankesatten. Han menar dessutom att man bor bérja
undervisningen om division med innehdlIsdivision. Eleverna behdver inte kannatill de
bada begreppen innehallsdivision och delningsdivision men det ar viktigt att |araren inser
att division kan betraktas pa dessa bada stt.
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